.Une remarque sur la convergence faible.
Par

Czestaw Ryll-Nardzewski (Lublin).

Nous montrons ici que la condition 2° dans la définition de
Vopération réguliére, introduite par M. J. G. Mikusinski dans
sa note ,.Sur la méthode de genéralisation de M. Laurenmt Schwarts
et sur la convergence faible”1), devient superflue Jorsque la con-
vergence
vantes:

(i) 8t ep=c pour n=1,2,..., on a lim ¢,=g¢;

(i) 8 limep=c et pr<pp<..., on ¢ lime¢, =c;

(iii) Si Yim ¢ =lm cp=¢ €t Con—1=0n, Con=Ch, 0N @ lim e,=c.

Remarquons d’abord que, si les postulats (ii) et (iii) sont remplis,
on a:

(ii)” Sila suite fneP converge faiblement, il en st de meme
de toute suite paumelle Ton p1<p2< ) et Lon a lim f,= lm Tons

() Bi fo, freP et Hmpi=Umfi=F fur=fn fu=/
(n=1,2,...), on a ﬂom lim fo=F. '

Supposons qu’une opération R(f,...,f%) satisfasse & la con-
dition 1° de la définition de Popération régulitre et que

lim /i =lm ¢! (i=1,...,k).

Alors, la suite 1 (i=1,...,k), on 71§n_1=f;, et ha,=gt, con-
verge faiblement, d’apres (iii)". (,‘omme i et gi sont des suites par-
tielles de i, on a, en vertu de 19 et (ii),

i R(RL,...,7d) = Bin R(fL, ..., %) = lih R(g [N

c.-i-d. 1a condition 20 de la définition de Popération réguliére est
remplie.

'} Fundamenta Matheiaticae, ce volume, p. 237.

dans l'ensemble €' est assujettie aux troigy conditions sui-

icm
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Remarquons enfin que Tespace (' assujettie aux axiomes (i),
(ii) et (iii) est une notion intermédiaire entre celle despace L de
Fréchet et celle d'espace L*2), clest-a-dire que

(1) les axiomes de D'espace .L* sont plus forts gue ceux de '
(2) les axiomes de (' sont plus forts que cenx de L.
Lassertion (2) découle du fait que 'axiome (iii) est ind¢pendent
des axiomes (i) et (ii) qui caractérisent Pespace de Fréchet.
Quant & DPassertion (1) il suffit de constater que lq (onditiun
@Alexandroff-TUrysohn entraine (iii
Ppas lieu.
En effet, soit ' Pensemble des nombrm réelles. Nous dirons

quune suite ¢, e ¢ converge vers ¢ loraque [cn—c <+oc. Dans

cet exemple, les

axiomes (i), (i) et (iii) .ont endemment vérifiés.

1 . .
D’autre part, la suite e,= 5 est pas convergente vers zéro; il
est cependant possible de tirver de toute suite particlle une sous-
suite qui couverge vers zéro. Cela veubt dire que la condition
d’Alexandroff-Urysohn n’est pas remplie.

%) Les espaces satisfaisant aux conditions (i) et (ii) sont nomumeés espavces L.
Les espaces £ qui vérifient la condition suivante (@’ Alexandrotf-Urysohn)
sont dits espaces L*:

8i toute suite partielle de la suite ¢, ¢, ...
gente vers ¢, on a lime,=c.

Voir C. Kuratowski, Topologie I, Warszawa 1948, § 14, 1.

contient une sous-suite conver-
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