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1. Einlejitung. Seien M, M,, M, disjunkte, nicht leere, endliche
Mengen von Primzahlen. 1933 bewies Mahler [1], daB die diophantische
Gleichung @, +®;+%, — 0 nur endlich viele Losungen (o, ,, @) <Z
besitzt mit
(11) = [] 2@, vip)eZ, »(p)=0 (@A<i<3).

peM;

In der vorliegenden Note wird dieses Ergebnis mit Hilfe von Theorem 1.2
[3]1 auf Dheliebige Dimension # > 3 verallgemeinert und damit eine Ver-
mutung von Maller [2] verifiziert. Gensuer beweisen wir:

Sarz 1.1. SBeien w eine natirlicke Zahl und My, ..., M, endliche,
nichileere wnd disjunkie Mengen von Primzohlen. Weiter seien ¢ > 0 und
d <1 reelle Konstanten. Dann besitzt die diophantische Geichung

(1.2) ' B4 ... L@, =0

hichstens endlich viele Lisungen (@, ..., ®,)eZ™ mit den folgenden Eigen-
schaften: Die Komponenten u; lassen sich als Produkie ganzer Zahlen

(13) 0 3 =ag'dy  (1<i<n)

darstellen, wobei wy nur durch Primzehlen aus M, geteilt werde, fir das
Prodult der Zahlen zy, die Ungleichung '

‘n

(1.4) _ T] el < ocB?

i1 _
mit B = max{im|, ..., lo,1} erfillt ist wnd fiir alle 4,5 1 <4,j<n), 1 #£§
(1.5) (m,p) =1 fiir alle ped; gili.

Fiir o = 1,2 ist Satz L1 trivial.
Der Fall n' =3 wurde von Th. Schneider [4] bewiesen.
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2. Beweis von Satz 1.0. Eine leicht einzusehende Variante von.
Theorem 1.2 [8] lantet folgendermafen:

Satg 1.2. Sei m eine natiivliche Zakl, die Mengen My, ..., M., seien
wie oben. ay, ..., @, seien reclle algebraische Zaklen, und fir pe My, seien
Qups «vey Oy Glgsbraische Zahlen aus Q.. Dann gibt es zu jedem & >0 nur
endlich vicle x = (@, ..., Bppp) 2™ mil

(21) 0< min{l,

X min{l, au,—l—'...—l—%—amp—l-l }x
-‘P‘Mm+" M+l ‘m+1 D
ml m1
< [T [T [ [ <t
i=1 pedl; j=1
wobel g = max{lsl, ..., 0,1} s6d.

Zum Beweis von Satz 1.1 wenden wir Satz 1.2 an: Wir kénnen o.B.d.A
annehmen % > 3. B¢ sel m = n—2. Wir sefizen speziell &4, = ... =0, =1
und ebenso fiir alle pe M,y oy, = ... = Gy, = L Fiir den zwischen den
Ungleichheitszeichen in (2.1) stehenden Term schreiben wir zur Abkilirzung
bei unserer gpeziellen Wahl der Zahlen a

CB(z) = F(®y, ..., Bypa)-

‘Wir nehmen an Satz 1.1 sei falsch und leiten einen Widerspruch zu Satz 1.2
her. Sei {(a{?,..., 28 ,, o® ,)},v eine unendliche Folge von Lésungen
der Gleichung (1..4) die (1.3)—{1.5) erfiille. Nach eventueller Permutation
der Indizes 1,2, ..., m-2 erhalten wir damit eine unendliche Teilfolge

{@ ., alidy, o8 heen
fir die
(2.2) 1] 2= 08 > . (2] = e,

erfiillt ist. Indem wir anstatt &' wieder einfacher % schreiben, gilt filr

diese Losungsfolge

(2.3) 159 = max{la, ..., 91} = B® = max{us(")u 8}

Wir schitzen nun den Term F(x®) nach oben ab.
Wegen (1.2) und (2.2) gilt

w(nrf+2

%
o |

(2.4) min {1

oA o
R P

L 41lm

icm

. _m-
(2.6) n )] = H 23], - o], < o = ;;)
peM,; peM; i
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Weiter erhalten wir mit (1.5)

. o) afy) . Bk %
(2.5) min {1 PO 4+t PO +1 } = min {l ) } 1w§n3+2|
Bl Doyl 1 Tnyt |p

fir alle pe A, .
Ang (1.3) folgern wir

(%)

fir adle ¢ mit 1<<i < m--2.

Kombination von (2.4)<2.6) liefert fiir #(a™) die Abschitzung

(2.7) 0 < FE™) < B | | ey o2 s ] ﬁm

- o | o W e | L
Beriicksichtigen wir (1.4) und‘ (2.8), so0 folgt ams (2.7)
(2.8) 0 < F(z®) < o- g9

Wegen d <1 steht (2.8) im Widerspruch zu Satz 1.2.
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