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SPRAWOZDANIA ZPISMIENNICTWA POLSKIEGO

W DZIEDZINIE NAUK MATEMATYCZNO-FIZYCZNYCH.

ROK 18499,

I. MATEMATYKA.

1. Arvay W. i Komperda H. O pewnych cechach charakierystycznych grupy ru-
chow euklidesowych.  Prace mat-fizyez., t. 10, str. 113—128,

W artykule tym znajdujg sig analityczne dowody twierdzeh nastgpu-
jacyeh: 1) Nieskoficzenie mate odksztatcenie krzywej plaskiej w jej plasz-
czyznie, ktére nie zmienia dlugosci jej linfowych elementéw i katow pomie-
dzy jej stycznemi w punktach sgsiednich, nalezy do grupy ruchéw euklide-
sowych plaszezyzny. 2) Nieskoficzenie mate odksztalcenie krzywej skoénej,
Kktére nie zmienia dtugogci jej linjowych elementéw, katow pomiedzy jej sty-
cznemi w punktach sgsiednich i katdéw pomiedzy jej plaszezyznami Scile
styeznemi, nalezy do grupy ruchéw euklidesowych przestrzeni. 3) Nieskon-
czenie mate odksztatcenie powierzehni, ktére nie zmienia dingosci jej linio-
wyech element6w i odleglosei plaszezyzn stycznych od punktéw sgsiadujgeych
z punktem stycznosci, nalezy do grupy ruchéw euklidesowych przestr;eni.

o. Bittcher . Zasady rachunku iteracyjnego. Prace mat.-fizyez., t. 10
str. 66—101.

Jeteli T (21,235« - -+ £a) przedstawia podstawienie, wykonywane na
zmiennyeh £y, Zg, ...y Znt

2l = f, (zl, [ZYY Z..), G=1,2..19),
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to N-krotne wykonanie takiego dziatania na zmiennych @, @, ..., , na-
zywasig iteracyg o wykladniku Nipodstawie 7

L)

"l‘_?'m sposobem iteracya jest okreslona dla wykladnikéw dodatnich i catko-
witych. T.eez juz podstawienia odwrotne doprowadzajs do iteracyj o‘ wy-
kla‘duiku ujemnyui. Rozwaz‘ajgc za§ iteracye podstawien, ktore Juz sage
84 1teracya,mi,‘ otrzymuje sig iteracye, ktorych wykiadniki sy iloczynami
ska‘.d-}a’cwo dg)éé do okreslenia iteracyj o wykladniku ulamkm:’ym wymier-’
}1ymxuogélmé je takze do przypadkéw ulamkow niewymiernych. Taka
iteracys jest Scisle zwiazana z rozwiazaniem pewnego réwnania 1;'11111':3 j
nego, ktore znown stuzyé moze za okreslenie iteracyi. o

Do iteracyi o wyktadniku dowolnym stosnje autor teory i ;
wykladnik N ma gracé role dowolnego pzrametru Jgrupy jedl&igggm{;‘tlrsvi{j’
przyczem, 'ocz'ywis‘cie, podstawienie zasadnicze winno nalezeé do grupy t '(‘i]f
pudstawien; jest to warunek komisezny i wystarczajacy na to ag i)te
racye o wykiadniku dowolnym mialy racye bytu. Zadaniem zatf;m Dléw:
X:; é]‘?t: do df?,nego podstawienia i jego iteracyi o. wykladniku ca}kov%itym
T pfﬂgi léggﬁ]izi;];gp}zamebrow:g, ciagly, ktorej podstawienia powyzsze two-

) 'Zaga.dmeuie to omawia autor w kilkn ostatnich uste pach pierwszej
czgsel swej pracy, objasniajge twierdzenia Korkiuna i Fla rkasa er
pomocy pojeé z teoryi grup Liego. e

-jednej(}zisiznd;;ga gx;ai?]ri Jezst pos‘;rkig)cona, zmlice(nnoéci iteracyj algebraicznych

. 1 =1(2), 25 =1 (2,)... przedstawiaj ity
otl'zym_ywane z punktu 2z, to widoczne jest, ze i))unkLyI::e nf:;z“s;;‘]zrfpu(ﬁyz
o.kolo jednego punktu »granicznego® P, i szereg takich punktow z; naz w:a
sie ‘wte.dy ,,reg}llarnie zbieinym®; albo poczgwszy od pewnego z; s‘zerev)ten
m‘om sig r‘ozdz¥el'aé naskoiiczong liczbe szeregéw zbieznych, jest 120 .z, s;ereg'
;,Zx eyl?gl(;:‘zvule zlzlezny“; albo nakoniec otrzymuje sie nieskoficzenie wiele takich
it % toé;;-:;eedy [1[{1:}1137 przy.padek ,,przestqpnej“ zbieznosci. Rozwazajge
ks antpun ow granlc?nycll i za,f:howa.nie sie w niem funkeyi f(z),
ot e 0T pewien podzial puuktow granicznych lub ich grup, a na-
g o E&Wla ;.1@ nad obszarami ,zbieznogei iteracyi“ plaszezyzny
nege pn{)kiu ryc punkty przy wy}(onywauiu iteracyj prowadza do da-
50 . gr amczne.go: Tu ?aleza badania Cayleya, Konigsa

yeh, kt6re antor blizej omawia,
S. K.
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3. Bitteher £. Killa slow z dziedziny rachunku iteracyjnego. Liwow. 1889,

4. Danielewicz B. Systemy grupowe obliczania rezerwy od ubezpieczen na
dosycie ze swrotem premij. Wiad. mat. 3, str, 275287,

Autor podaje wzory, odnoszaee sig do nastepujgcego zagadnienia: Nie-
chaj « oznacza wiek, jaki w chwili zawierania umowy posiada - osoba ubez-
pieczona, tak, ze otrzyma kapitat %, gdy przezyje n lat; w razie zas jej
wezesniejszej Smievci, majgce do tego prawo osoby otrzymajs bezzwlocznie
wszystkie premie bratto, wniesione przez osobe ubezpieczong ratami rocz-
nemi az do chwili jej $§mierci. Autor podaje najprzéd wyrazenie na rezerwe,
jaka towarzystwo ubezpieczen powinnoby odfozyé na rachunek tej osoby
po uplywie n lat ubezpieczeniowych; nastgpnie wyprowadza stad wyrazenie
sumy takich vezerw dla rowiegnikéw, zapisanych na jednym i tym samym
rachunku w ksiedze rezerwowsj, t. j. dia osdb, uredzonyeh w tym samym
roku, bez wzgledu na to, w jakim wieku, na jaki kapital i z jakim terminem
zawieraja ubezpieczenie, i dochodal do Zgdanego wzorn ogdlnego. W podo-
bny sposéb postepnjge, wyprowadza wzér na rezerwe zbiorows od nbezpie-
czeh, zawartych przez wplacenie premij jednorazowych. Wzorom Orzy-
manym nadaje nows postaé, rozkladajge ubezpieczenia na dozycie ze zwro-
tem premij na dwie czedei: na ubezpieczenie samego kapitaln na dézycie bez
zwrotu premij i na ubezpieczenie samego zwrotu premij wrazie wezesniej-
szej $mierci osoby ubezpieczonej, i wyprowadzajac dla kazdej z tych dwoeh
czesel oddzielnie wzor na obliczanie rezerwy. S. D.

5. Dickstein S. Drzyczynel do historyi zasad rachunku nieskosiczonostho-
wego. (Krytyey ,Teoryl funkeyj analityezuyeh® Loagr angen). Prace
mat.-fizyez., t. 10. 178—192. .

Praca ta odnosi sig do pewnego bardzo waznego momentu w historyi
‘matematyki, Zasady rachunku nieskoficzonostkowego pozostawialy w kod-
en XVIII go i na poczgtku XIX-go stulecia pod wzgledem jasnosei i Sci-
«logei bardzo wiele do zyczenia. Cheiano zatozyé fundamenty tej nanki bez
uciekania sie do pojecia wielkosci nieskoficzenie matyeh. ,Théorie des fon-
ctions analytiques® Liagrange’a (1797) jest wlasnie dzielem, \vyw?}‘angm
przez to dgzenie. Wywarlto ono znaczny wplyw na poézniejszy rozwoj umie-
jetnosei matematycznych i moze byé slusznie uwazane za pierwsza ‘pod\lva.h.ug
nauki, ktorg dzi§ nazywamy teorys funkeyj analitycznyeh. I{iemmej je«
duak spotkalo sig ono z krytyks spolczesnych i ich nastgpcowi Praca,
o ktérej mowa, poswiecona jest wlasnie historycznemu przegl;@dom krytyk
teoryi funkeyj Liagrangea, ze szezegdlnem uwzglgdni‘emgm .krytyko“:
najwezesniejszych. Do nich nalezg Burja, Wrolski, Snia decki
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iBolzano. Burja(1801) podnosi, ze zalozenia Lagrange'a o roz-
winigeiu funkeyj sprawdzajg sig wprawdzie dla fankeyj najprostszych, ale
kwestya, czy sprawdzajg sie dla bardziej ztozonych; widzi on trudno§é w uza-
sadnieniu mozliwodei rozwinigeia. Wronski (1811), ktérego poglady au-~
tor omawia najobszerniej, powstaje przeciwko opieranin zasad rachunku
‘nieskonezonostkowego na rozwiniecin pewnego okreslonego ksztaltu; po-
wiada, ze z takiem samem prawem moznaby oprzeé rachunek nieskonczo-
nostkowy na rozwinigciach innej formy; widzi wudnoé takie w uzasad-
nienin mozliwosei rozwinigeia, ktére Lagrange bierze za podstawe
swych rozwazali; wreszcle czyni waing uwage, ze nalezy odrézmiac samg
funkeye od jej rozwiniecia na szereg nieskonczony. Mniej gleboks jest kry-
tyka Sniadeeckiego (1815), ktéry w teoryi La grange'a nie widzi
znacznej roznicy z teorys poprzedniy, i wypowiada zdanie, ze w przedstawie-
nin Lagrangea rachunek rozniczkowy bylby tylko sztukg prayblizenia.
Natomiast waznemi sg w tej dziedzinie prace czeskiego matematyka Bol-
zano (1817), ktory—byé moze—pierwszy subtelniej traktowal zasadnicze
kwestye teoryi funkeyj i szeregéw nieskoficzonyeh. ‘W koficn pracy muiej
obszernie omawia autor pézniejszyeh znanyeh krytykéw Liagrangea
i te kierunki wiedzy nowoczesnej, ktére stojg w blizkim zwigzku z dzielem
wielkiego geometry. K. Z

8. Huber M. T. O sumowaniv lieeh waryacyj. Wiad, mat., 3, str. 39—42,

Auntor wprowadza kilka wzoréw na sume liczb waryacyj réznych klas
z n elementéw. W tomie 4 ,Wiad. mat.” str. 93 znajduje sie sprostowa-
nie pewnego rachunkowego bledu w tych wzorach, dostrzezonego przez
p.B.Danielewicza. K. Z.

nych rzedu 2-go, Dposiadagqeych tray punkty osobliwe, Rozpr. Akad, Um.
w Krakowie, 37, 112—138.

‘W pracy dawniejszej p. t.: O catkach rozwigzai réwnan rézniczko-
wych zwyczajnych liniowych jednorodnych rzedu 2-go (Rozpr. Akad., 25,
264—328, poréwn. referat w ,Pracach mat.-fiz.«, 6, 199—203) badal autor
pewne funkcye przestepne, ktére przy pomocy rozwigzah réwnania réznicz-
kowego ze sobg sprzgzonego o trzech punktach osobliwych, znajdujgeych sig
w odleglodci skoficzonej:

Ay Ay + 4y =0

dajg sig sprowadzié do postaci analogicznej z postacia catek hypereliptycz-

i Kepitiski 8. O cubleacl roswiqear rownarn roznicelowych & sobg spragéo- -
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nych gatunku 3-go, a mianowicie do postaci (poréwn. referat wyzej wspo-
mniany):
sf |
i Uk 3 2 s
om [ e[+ b e
¥y

Zadaniem glownem pracy ninisjszej jest dalsze badanie wiasnosei tych ca-
ek. W tym celu wprowadza autor w sposéb analogiczny ,catki gatun-

ku I-go“:
wH :fy,dz
g

oraz ,ealki gatunku 2-go“:

¢=1,2),

Yi 1
2 [k p] o

o= [

(z

i bada zachowanie sig tych calek przy dowoluych obiegach jednego z kran-
¢éw np. punktu 2. Dowodzi migdzy innemi twierdzenia, Zze réznica dwoch ca-
lek Z;(?) 1 Z;(#') = réznemi punktami nieskoiczonosciowemi ¢ i # daje sie
wyrazié liniowo i jednorodnie przez funkeye ;1 y/, skad wynika bezposre-
dnio, e t. zw. moduly peryodycznosci ealek gatunku 2-go Z (£) sg od pa-
rametru ¢ niezalezne. Wskazuje nastgpnie droge do znalezienia zwiazkéw
dwuliniowyeh, zachodzacych pomiedzy calkami gatunku 1-go i calkami ga-
tunku 2-go, i przeprowadza rachunki dla pewnyeh peryodéw czesciowych.
Okazuje sie, ze otrzymane zwiazki s3 z pewnemi zmianami identyczne ze
znanemi - zwigzkami dwuliniowemi . Fuchsa, podanemi w rozprawie:
»Ueber Relationen u. sw* (Crelle’s Journal, t. 76). Rezultaty i metody, po-
dane przez autora, daja si¢ z malemi zmianami zastosowaé i do réwnan réz-
niczkowyeh, posiadajgeych ilekolwiek punktow osobliwych. S. D.

8. Klein F. Odceyty o hzafmna#yce, miane w Evanston od 28 sierpnia do 9
wrze$nia 1893 dla ezlonkéw Kongresn matematycznego, odbytego w ezasie
wystawy wszech$wiatowej w Chicago, spisane przez A. Ziveta, praetosyt
za upowaznieniem autora 8. Dickstein., Z portretem F, Kleina.
Warszawa. Wydawnictwo Redakeyi ,Wiadomosel matematycznyeh®, 1899,
8¢, str. IT, 109.

W ,Odezytach tych daje auntor obraz kierunkéw rozwoju ma’?ematyki
wspélezesnej, omawiajgé szerzej badania wlasne, Obraz ten ujety jest w 12

Prace mat.fizycz. t. XIT, 19
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odezytow o tytutach nastepujgeyeh: Clebsch, Sophus Lie (dwa wy-
klady), O postaci krzywych i powierzehni algebraicznych, Teorya funkeyj
i Geometrya, O charakterze matematycznym intnicyi przestrzeniowej
i o zwigzku matematyki czystej z naukami stosowanemi, Przestepnosé liczb
e iz, Liczby idealne, Rozwigzywanie réwnan algebraicznych stopni wyz-
szych, O niektéryeh najnowszych postepach w teoryi funkeyj hyperelipty-
cznych i abelowych, Najuowsze badania w Geometryi nieeuklidesowej, O stu-
dyach matematycznych w Getyndze. Dodatek: O rozwoju matematyki
w uniwersytetach niemieckich.

Komperda H. Patrz Arvay W. i Komperda H.

9. KrygowskiZ. Z'ieoryi funkeyj analitycznych., Wiad. mat., 3,str. 147—154,

‘W pracy tej zajmuje sie autor szeregami ksztattu:

o Z,M(z_:)m» R

W badaniach nad temi szeregami przyjmowano, ze Xe¢, ma wartosé skofi-
czong. Autor zajmuje sie przypadkiem, kiedy Xe¢, =3 @(r,0; a,) jest
szeregiem rozbieznym. Okazuje sie, Ze jeszeze i wtedy szeregi (1) mogs
byé zbiezne i przedstawia¢ funkeye analityczne, ze te funkeye posiadajg ob-
szary osobliwe i t. d. "W dowodzie tych twierdzed postuguje sig autor pew~
nym szeregiem Tannery'ege v (2), ktéry dla |2] <1 ma wartosé — 1
dla [2]>1 wartodé + 1. S. K.

10. Lerch M. Uwagi o réwnaniu Goussa w teorys funkeyi gamma. Prace
: mat.~fiz., 40, str. 1—7 i Dodatek do tego artykutu, tame, str, 269—270.

Autor uwaza funkeyeg:
« 1
R (w,8) = T,
09 = 2% Gtay
argumentn zespolonego s. Jej rozwinigela w okolicy s=0 i s=1 5:
(1) R(w,s)——-(%——w)ﬂ-log IY_&@s-[— a; 8. ..
Vi

1 I’ (w)

@ Bwd= = F T A1+ 4 -1y 4
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Z szeregu (1) antor wyprowadza wzér Ganssa:

w w1 w~m—1 e ST NP
r (W) I (_777) oI (——r)z (2m)= m* "I'(w).

Nastgpnie z tego wzoru Ganssa wyprowadza wzr:

oo
lim (‘— 1 —}—V,, 5——1 ): L, (wl
e |7 e T2 oy Tw

bedgey z innej strony bezpo§rednim wynikiem szeregu (2).
‘Wreszcie z szeregu (2) dochodzi do ealki:

ot
f log I' (w) dw = a log & — a - log V2x.

‘W dodatkn znajduje si¢ pewne uproszezenie poprzednich wywodéw
oraz uwaga, ze autor przekonat sie, iz wzory (1) i (2) byly dawniej juz po-
dane, pierwszy przez H. Kinkelin a, drugi przez B, Schrodera.

K. Z

11, Lewicki W. Kilka wwag o weorze interpolacyjnym Lagrange’a. Wiad.
mat., 3, str. 264 — 274,

Jezeli dla n{-1 danyeh, réznych od sisbie, wielkosel, o, @y, ..., Ty
zmiennej z wielomian calkowity y stopnia przyjmuje wartosei dane:
Yi, Yo - - -5 Ynts, 0 y mozna przedstawié albo znanym interpolacyjnym wzo-
rem Lagrangea, albo tez wyzhaczyé z réwnania:

y Lo ,...,a
yl ’lyxli-~'1w1n

Yntts 1, Bogay o oo, Bl

Autor zajmuje sig praypadkami, w ktérych wielkosci dane doprowadzaja
do wielomianu nizszego stopnia, niz n-ty. Ohszerne wywody autora mozna,
zdaniem naszem, zastapié widoczna uwagy, ze warunkiem koniecznym i do-

statecznym na to, aby wielomian y nie zawieral potegi x*, jest, zeby
ilos¢ dolgezona do wyrazn «* w podanym wyznaczuiku byla tozsamogeiowo
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réwna zeru; st3d za$ bezposrednio wynikaja warnunki, aby wielomian byt nie
stopnia #, ale np. stopniz 1< n. Zaznaczyé tez winnismy i niektore bledy
rozumowania. W ostatnim ustgpie autor zamiast wielkosci y, wprowadza
do wzorn La grange’a wielkoSei 77,, zwigzane z poprzedniemi podstawie-
niem liniowem i jednorodnem; jezeli wogdle byl jakikolwiek interes wykony-
wania tego tak fatwego przeksztalcenia, to moina bylo pisaé o tem o wiele
kréeej. )

K. Z.

12. Meyor Fr. O stanie obecnym teoryi miezmiennilidw. PraeloZyt za upo-
waznieniem autora 8. Dickstein, (Dokaﬁezenie). Prace mat-fizyez,
10, str. 193—268,

Zawiera cigg dalszy czedei drugiej: ,Pokrewiefistwo form “, a miano-
wicie: C. Metodyke, symbolike i procesy niezmiennieze, Przypisy oraz’ Do-
pelnienia, w ktoryeh jest mowa o przeksztaleeniach wyzszych, o niezmien-
nikach rozszevzonej grupy rzutowej, o niezmiennikach rézniczkowych rauto-
wych, wystepujacyeh. w teoryi krzywizny, o parametrach rézniezkowyel,
o specyalnych grupach podstawien i formach; o kombinantach i apolarnosci
o wypadkowych, wyriznikach, o zastosowanin teoryi form do teoryi grup
przeksztaleed skonczonych cigglych,

13. Meyer Fr. O stamie obecnym teoryi wiczmiennikow. - Pracloiyt za upo-
waZnieniem autora S. Diekstein, Warszawa, 1899, 8-a wiel., str.
H— 185,

Praca ta drukowana czedeiami w tomach VI[—X »Prac mat.-fizycz-
nych®, wydang zostala jako calosé w osobnej broszurze i opatrzona skoro-
widzem nazwisk.

1+, Pierpont J. O arytmetyzacyi mateniatyki. Wyktad miany na zgromadze-
niv amerykaiiskiego Towarzystwa matematyeznego, Praeklad z Buletynu
tegoZz Towarzystwa (maj, 1899),  Wiad, mat., 3, 2490—263,

Autor ma na celu wykazanie, ze Jjedynie metody arytmetyczne stano-
Wwig zupelnie pewng podstawe Analizy w dzisiejszym - stanie nanki. W tym
celt wypowiada uwagi krytyczue o pojeciach: wislkosei i liezby, linii krzy-
wej, ruehu, cigglosel, o rektyfikacyi linii krzywych, kwadraturze, i stara sie
stwierdzié, Ze rozwazania, na samej intuicyi geometrycznej oparte, nie wy-
starczajg do uzasadnienia powyiszych poje¢ oraz odnosnych metod analizy.
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15. Puzyna J. () fuierdzeniu o praszezajqeen obliczanie caynnikdw wyklad-
niczyeh i Weierstrassouwshiej teoryt funleyj eliptycznych. Prace mat,-fizy-
- czne, 10, §—15.

+ Upruszezenie yzeczone polega na nastgpujacem twierdzeniu. Funkeya
calkowita y (u), posiadajgca wlasnogé:

yiutlo) —y (u) = ¢

redukuje sig do funkeyi wymiernej catkowite] stopnia 1-go: y(u)=5—z)~ Uo7,

gdzie ¢” jest Stal‘g dowolng. Okazawszy to twierdzenie, stosuje je autor
w dowodach dwu nastepujacyeh twierdzen z teoryi funkeyj eliptycznych:
1) Funkecye Weierstrassa o (1) mozna przedstawié przez:

.

/ in2 AT
: — sin? 2%
2o ZX . au 1T 2,
o= ——e?ugin— Jf |1 — —— "
7 g YEL

1 =1 gin? - - 3

wy

1

2) Kazda funkeya peryodyczna o peryodach 2w,, 2w, posiada tyle
2T Gy, gy .« -, Gy, GO biegundw b, by, ...,0, i pozwala sig przedstawicé

w formies
— u—a) . . .o (u—a)
N P ) =c o (u—by)...0(u—0,)" °
stalg ¢ moina wyznaczyé z warnnkéw peryodycznosei. SK. .

Gl. Rudzki T. O Iwadratwrach Irzywyeh, utworzonyeh ruchem PpoSuawistym
figury niezmiennej. Wiad. mat., 3, 1—39,

Zadaniem tej rozprawy jest tresciwe prazedstawienie wynikéw dotych-
czasowych badafinad teoryg kwadratmry rulet, kt6ra powstala i Jozwingla sie
dzigki pracom Steinera, Gil berta, Williamsona,Holditsech a,
Amslera, Darboux’a i wielu innych, oraz podanie niektérych nogdlnien
1 zastosowan. Nie mozemy tu wymienic szezegOtowo wszystkiego, o czem mo-
wa W tej rozprawie; powiemy tylko krotko, ze w§ 1, po wyprowadzenin wzorn
na wielkosé pola opisanego przez promien wodzgey O, gdzie O jest punks
dowelnie obrany na plaszezyznie figury F, M za§ punkt dowolny z figurg
zwigzanej, podaje autor miedzy innemi twierdzenie Steinera o polu opi-
saunem przez t. zw. srodek pdl rulet, oraz pewien przykiad ruchu posnwistego
t. zw. dwukgta (wziety z Reuleauxa). W § 2 rozwaza pole, opisane .
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przes odeinek prostej, laczacej punkt M ze srodkiem chwilowym P obrotu
f.gury Fistosuje to rozwazanie do wielokatéw zamknietych. W § 3, idae za
Darboux’em i Schumannem, rozwaza pola krzywych, obwiedzionych
przez linie proste fignry 7,1 wyprowadza odnoszgce sig tutwierdzenia Ribau-
couaraiDarboux’a. W §4 bierze pod uwage uklad krzywych alge-
braicznyeh o s parametrach i bada prawo zmiennodci pola lub tuka powld-
czgeych tych linij krzywych w zaleznosci od zmiany parametréw a; lub od
zmiany prawa ruchu fignry F. ‘W § 5, przechodzace do uogélnienia poprzed-
nich wywoddw na kenfiguracye punktéw, ktére podezas ruchu zmieniaj sie
wedlug pewnego prawa, np. wedtug prawa przeksztaleenia rzutowego, wy-
vrowadza wzory dla hodograféw punktéw figmy F, poruszajscej sig z okre-
Slong w kazdej chwili predkodeis katows. W § 6 -rozwaza figure, biorges
rownoczesnie ndzial w dwoch ruchach posuwistych, gdy przy kazdym z nich
pole rolety punktu M ma wielko$¢ inng; wyjasnia to na praykladzie czworo-
bokn stawowego ABCD, w ktérym boki 4B, CD wykonywaja jednoczesnie
okolo punkin A4 i D obroty catkowite, Konczy prace twierdzenie Koe -
nigsa, odnoszace sig do przypadku, w ktorym krzywa () toczy sig naj-
przéd po jednej, potem za$ po drugiej stronie innej krzywej (7).

17. Rudzki T. O objetodcinch bryt, wiworzonych ruchem Dpreesirzennym figury
niesmienngj. Wiad. mat,, 3, 215—248,

‘W artykule niniejszym podaje autor niektére wlasnogei ruchéw w prze-
strzeni, stanowigce niejako uogélnienie wlasnosci ruchéw posuwistych na
plaszezyZnie, rozwazonych przezen w pracy poprzedzajgcej. ’

Rozpoczyna (§ 1) od twierdzenia Koenigsa (Lecons de Cinémati-
que, p. 437), stanowizcego uogélnienie znamego twierdzenia P a ppusa-
Guldina a wyrazajgcego objetosé 7, utworzong obrotem powierzehni
jakiejkolwiek S, ograniczonej krzywa zamknieta C. Oblicza objgtosé bryty
Vaz, opisanej przez tréjkst ABO, w ktérym A0 i BO 83 wektorami, 13-
czgcemi dwa punkty figury danej 4, B z punktem niernchomym O (poczgt-
kiem uktadu niernchomego) i wyprowadza stgd zwigzek pomiedzy objeto-

Sciami bryt opisanych przez pewng liczbg odeinkéw A, B, figury F, miano-

wicie zwigzek liniowy X 5, VLT;; =0, w ktérym spotezynniki y; sg jedynie
funkeyaml wzajemnych odleglosei punktow Ay, By. Bada wlasnosei srodka
uktadu powierzchni stopnia 2-go, dajgeych rozkiad objetosei, ktore odpowia-
dajg rozmaitym poruszajgcym sie punktom. Rozwaza wartosé pewnej calki,
wyrazajgcej objgtos¢ V stozka, ktorego wierzeholek Jjest poczgtkiem nkladu
prostokgtnego ruchomego, Dpodstawe za$ stanowi cze§d powierzchni, odniesio-
nej do ukladu spéhrzednych krzywoliniowych w, v. Przechodzi do rachéw
przestrzennych, badanych przez Mannheim a, gdzie polozenia figury

cm
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ruchomej F sg funkeyami dwoch parametréw niezaleznych (u, v), tak ze kag-
dy punkt podezas swego ruchu pozostaje wogéle na pewnej powierzchui,
zwanej powierzchnig -torows tego punktu. Podaje i roztrzgsa waér, podany
przez D ar b o ux’a na objetosé stozka, ktérego podstawe tworzy czeS¢ tej
powierzehni torowej, wierzcholek zas Jest poczatkiem ukladu nieruchomego.
Oblicza dla ruchiw dwuparametrowych objetosé W, zawarta pomiedzy pe-
wng czgseia torowa danego punktu, ograniczajgcemi jg normalnemi, oraz’
centrodyg (). Podaje niektére zastosowania otrzymanych rezaltatéw do
teoryi krzywych plaskich. Wyprowadza zwigzek, zachodzgey pomiedzy
objetodciami, odpowiadajgcemi punktom prostej, pornszajgcej sig jakimkol-
wiek sposobem wzgledem ukladu nieruchomego. Przedstawia w krétkosci
rezultaty, otrzymane przy rozwazaniu powierzehni powléczonych przez pha-
szezyzny figury F przy ruchn przestrzennym. 8. D.

18.  Sochoeki J. O réwnaniach stopnia trzeciego. Wiad, mat., 3, 119 — 137,
10. » O réwnaniach stopnia trzeviego ¢ cowariego, Prace mat.-fiz.,
10, 136—177, .
Artykut pierwszy stanowi wyjatek z rozprawy drugie;.
Dla réwnania stopnia- trzeciego postaci 458 —g,2—gy=0, po wprowa-
dzeniu t. zw. modutu réwnania, okreslonego wzorem:
G— 0 __ jx)
€ &3 ’
oraz mnozuika:

1
G 6

=,l,

gdzie e, ey, e; sg plerwiastkami rownania, ustanawia autor t. zw. réwna-
nie rozwigzujace modulowe stopnia 6-go, 1 wyraza pierwiastki réwna-
nia danego za pomocy pierwiastkdw rownania modutowego. W podobny
spos6b ustanawia réwnanie stopnia 6-go, ktérego pierwiastkami 53 warto-
Sei mnoznika 4, t. j. réwnanie rozwigzujace mnoznikowe i wyraza pierwia-
stki e, e,, e; przéz pierwiastki réwnania mnoznikowego. Nastepnie pod-
daje szczegélowszemu badanin zaleinosé parametréw Jay §3: Wyréznika
A=g,*~27 g,* i plerwiastkéw e, e;, ¢, od modulu i mnoznika, nwazanych za
zmienne niezalezne (jak to dzieje sig w teoryi funkeyj eliptycznych), a mia-
nowicie: okrela znaki niezmiennikéw pierwszego g, i drugiego gs W zalez-
nosei od modutu i bada przebieg tych dwach niezmiennikéw, orvaz t. zw. nie-

3
zmiennika ,bezwzglgdnego® J= g;

, uwazanych za funkcye ilosei %2
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Réwnanie modulowe 6 go stopnia, przez wprowadzenie nowej rozwigzujace]
pomochiczej, przeksztalca na réwnanie stopnia 8-go postaci:

4273 — 2T T 1 27T =0

i wyprowadza zwigzek pomiedzy odpowiedniemi pierwiastkami réwnania
danego 1 tego ostatniego.
Dia réwnania stopnia czwartego postaci:

T=py t4 4 4p, 13+ Gpy 2 - dp, L+ p, = 0

o piefwiastka.ch tyy 1y, 1y, &, autor, wzigwszy za punkt wyjscia rozwigzujacy
Lagrangea:
’ =1ttty

idzie droga, wskazang przez Lagrange'a, przez wprowadzenie atoli nie-
ktérych zmian upraszeza skomplikowane w tej metodzie rachunki i dopro-
wadza je do kotica. W tym celu rozwigzujges 2z zastepuje rozwigzuj 303 x,

. 4 97, . N
okreslong wzorem N L= o 2 1ze znanego réwnania stopnia trzeciego
na 7 otrzymuje na wyznaczenie ilogei & réwnanie stopnia 3-go postaci:

X=42’ —gyo— g, =0,

gdzie g, 1 g, s3 pewnemi wielomianami: pierwszy stopnia 2-go, drugi- sto-
pnia 3-go spélezynnikéw p réwnania danego. Modut i mnoznik tego réwna-
hia. stopnia 8-go, uwazane za funkeye pierwiastkéw bos &y, - - . danego réwna-
nja stopnia 4-go, nazywa modulem i mnoznikiem tego ostatniego. Fatwo
okazaé, ze stosunek anharmoniczny czterech pierwiastkow funkeyi 7T
réwna sig stosunkowl anharmonicznemu eczterech plerwiastkéw funkeyi
X=0at-}4du?— g x—g, t] e funkeye 7' (f) i X () otrzymuja sie
jedna z drugiej przez podstawienie linjowe postaci: '

t=‘aa;—{—ﬁ

yz 468 °

Opierajgc sig na pewnych, fatwych do sprawdzenia, zwigzkach pomigdzy bo—
chodnemi funkeyi 7, autor znajduje takie podstawienie:

_ 67 (1)
AT ey

gdzie ¢, oznacza ktérykolwiek z pierwiastk6w pojedynezych rownania T=0,

icm
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Przeksztatcenie to daje sie zarazem zastosowaé do redukceyi calki:

[rerTm 2,

gdzie f oznacza funkeye wymierng. W dalszym ciggu badania, zakladajae
py==11 wprowadzajac nowe dwa parametry:
o =" = Pay Yo =213 — Bpy po + 1y
wyraza wszystkie cztery parametry ,, vy, 4, g5 Drzez pierwiastki réwnania
danego, bada przebieg i wlasnosci krzywej stopnia 3-go:
¥V =42y, 5—g,,

ktérg nazywa rozwiszujgcy geometryczna danego réwnania
7'(t) =V, i podaje nowsa prosts metode przeksztaleenia catki eliptyczne;j:

e di
J1 D

na catke ze zmienng x:

: — dx

[revsz

gdzis F jest rowniez funkcys wymierna. Przechodzge nakoniec do ogélnego

rozwigzania réwnania stopnia cawartego, i oznaczajae, jak zwykle, pier-
wiastki odpowiedniej rozwiazujacej stopnia 3-go:
48— g, w— g, =0

DVYZezZ ¢, ¢5, ¢; Wyprowadza wzor ogélny postaei:

t=Vu,—e, + Va, —e, + Vo, —e,,

w ktérym dwa pierwiastniki mogg przyjmowaé znaki dowolne, a znak trze-
ciego okrefla sig z warunku:

1
Vey—e, . Vag—e, . Vag—ey = — S Y-

‘Wreszcie roztrzasa zachodzace tu przypadki szezegélne, 8. D.
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20. Wivanti 6. - O pojeviv pochodnej w teoryi elementarne; funkeyj analityce-
nych. Przeklad z ,Rendinconti del Cireolo matematico di Palermo® (1899).
Wiad. mat., 3. str, 138—147.

Pochodng szeregn potegowego, przedstawiajgcego funkeye anality-
oc

czua'Z @ &, wprowadza autor na podstawie okreslenia jej przez szereg
i=0

QS oo

Z w; A = 2 (i+1) @41 2 1 wyprowadza stad twierdzenia zasadnicze

= =0

teoryi pochodnych.

21, Wierzbicki E.  Odwzorowania nie zwieniajqee pol powierzchni, jako pray-
ktad do teoryi wieamiennilkdw rézniczkowych. ~Prace matem.-fizyczne, 40,
str. 129—134.

W artykule tym za pomocg metody wlaseiwej teoryi niezmiennikéw
rézniczkowych cigglych grup przeksztatcen udowodnione 83 znane twier-
dzenia o takich odwzorowaniach dwéch powierzchni, ze odpowiadajgce sobie
nieskofiezenie male pola s3 sobie réwne. . K. Z.

22, Zorawski K. Preyczynek do geometryi nieskoriczenie malych przekszial-
cert, Rozpr. Ak. Um., w Krakowie, 87, str. 154—175,

‘W pracy tej autor zajmuje si pewnemi przypadkami zmiennogci fun-
keyj przy punktowych przeksztaleeniach ptaszezyzny. Chodzi tu mianowi-

cie o zmiany, kiérym podlegajg funkcye zalezne od z, y i z—% przy przeksztal-

ceniach grup jednoczesciowych zmiennych 21 y.  Jezeli :Zl—i nalezy do pe-
wnej okreslonej rodziny linij krzywych, to kazda zmiang wartosci uwazanej
funkeyl mozna wyrazié w zaleznosei tylko od spolrzednych 2, y i parametru
grupy ¢. Uwazajge rézne przypadki takiej zmiennosei, autor zwraca prze-
dawszysikiem uwage na zmiennesé, ktorg nazywa réwnomierng.

Nieeh uwazana funkeya bedzie H (a;, Y, g—yx),to:
d,

d
U) : EH(xa s Eg.‘:):?u ((1;,.'!/),

bedzie pewnem réwnaniem rézniczkowem zwyczajnem rzedu 1-go. ~ Jezeli
temu réwraniu (1) mozna uczynié zadosé, biorge:

icm
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. : dy
2 = = F{x
&) o (= 9)

ijezeli (2) jest niezmiennem réwnaniem grupy, to H zmienia sig wzdiuz ro-
dziny (2) réwnomiernie z szybkoseia w. Jezeli za§ réwnanie (1) jest nie-
zmiennem, to rownomiernosé taks autor nazywa doskonals. Gdy H jest sty-
czng kata krzywyeh rodziny z torami grupy, autor przeprowadza rachunki,
prowadzace do odréznienia wszystkich przypadkéw réwnomiernosci dosko-
nalej i ilustruje je przyktadem z zakresu trwalego ruchu cieczy po prostych
réwnolegtych do osi . : S. K.

23. Zorawski K. O zbieinosci szeregéw odwracajqeych. Rozpr. Ak. Um, 87,
str. 139—153.

Szereg tak zwany odwrotny réwnania
¢)) =i

gdzie f(2) jest funkeys analityczng, t.j. szereg:

n!

mozna rozwazaé z dwojakiego punktu widzenia. Albo szereg taki okresla
element funkeyi 2z jako fonkeyi zmiennej ¢ w obszarze punktu y, albe, gdy
sig w nim uwaza {=¢; za stale a y = f(c) za zmienne, szereg:

co

- —f ) dn
® =0+ JETEREE)

2l

o ile jest zbiezuy, okresla pierwiastki rownania f(z) =g, Ta druga inter-
pretacya stanowi gléwny przedmiot tej pracy. Idzie tn mianowicie o wyzna-
czenie obszardw zbieznosei szeregu (3). Dla wszystkich wartosei ¢ takiego
obszaru szersg przedstawia jeden i ten sam pierwiastek. Obszary te zbiez-
nosci nznacza autor naprzéd na powierzehni Riemann a, nalezacej do fu_n—
keyi z (Z), a nastepnie odwzorownje je ua plaszezyzne z. (Gdy /(z) jest wie-
lomianem, obszary te sg ograniczone stelloidami). Teorya powy#sza jest obja-
¢niona kilku przyktadami. 8. K.
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24, Zorawski K. O pewnych pradach matematyli spélezesnej. Wiadomoged
matem., t. 3, str. 48—53.

W artykule tym antor, zastanawiajac si¢ nad mstodami matematyk’,
rozrbznia metody formalue i rzeczowe. Pierwsze odnosza sie do ogdlnego
podania dziatani i wzoréw. rozwiazujacych zagadnienie, drugie do badania
mozliwosei rozwigzania i jego natury. W réznych dzialach matematyki,
ktdre autor przebiega w niewielu wyrazach, znajdujemy praewage bads je-
dnej, bgdz drugiej kategoryi metod. S. K.

5. Zorawski K. O dsinlalnodei naukowej Sophusa Liego.  Wiadom. matem.,
3. str 85—119.

W tresciwym wykladzie przedstawia autor zycie i prace zmarlego nie-
dawno matematyka Sophusa Liego. Z posréd réznorodnych driedzin
dzialalnogei tego wielkiego uczonego, autor omaswia przedewszystkiem pod-
stawowe pojecia teoryi przeksatalcent oraz metodg zastosowania tych pojed
do réznych zagadniet z innych dzialow matematyki,

(Dok. nast.).
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