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1, Soit C un ensemble connexe, borné et fermé dans le plan com-
plexe, et {n,, 7, ..., 7n} son systéme de points extrémaux de rang n par
rapport a la distance, c’est-a-dire un systéeme de n points de C tel que
la valeur de l’expression

ni{n-1)
(1) dn= ) nlm—ﬂk|

i#k

soit la plus grande. On sait [1] que d, | d = d(C); d est dit diametre trans-
fini de C (*). Nous le supposons positif.

On doit & M. F. Leja [2, 3, 4] 1a construction de la représentation
conforme d’un domaine simplement connexe sur un cercle (et de plusieurs
autres fonctions remarquables) par sa méthode des points extrémaux,
construction pratiquement effective pour une machine ‘électronique.
Pour étudier Pexactitude des approximations, il faut étudier la conver-
gence de la suite d,. Si 'on transforme C par la formule 2’ = {2, on
a dn, = |t|ds, d' = |t|d; c’est alors l’erreur relative (d,—d)/d qui nous
interessera.

2. Désignons par M la classe des measures positives x pour les-
quelles
u(C)=1, uE)=0 s E-C=0.

Il existe [5] une mesure 5 = 7, ¢ M telle que l'intégrale d’énergie

(2) 1) = [ [log 2 rau@du@ > 10}, we .

n est dite mesure d’équilibre ou mesure extrémale sur C.
La mesure ™, défine par

™eM, n™({n})=1n, i=1,.,n,

(*) P. ex., si O est le cercle-unité, 7, = exp2nij/n, |n—mlim—ml| o |7 —7l
= |P'(m)] =m, o P(2) = (2—n)...(2—7,) =2"—1; or d, = nV/"Vqd =1,
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est une mesure d’énergie infinie; mais

(3) L g [ [ log = dn™(@)an™(2
e#(

n—1

logdnalog——I(n) oo .

La derniére égalité est due &4 M. G. Szegé [6].

3. Soit K; une circonférence de rayon 1/n? et de centre #;, et ¥ la
mesure d’équilibre sur K; multipliée par 1/n; nous pouvons la considérer
comme la masse 1/n balayée hors du point 7;. Soit # = Z¥%;. On a

ﬂ

@ 10)= D luy  Ta= [ [ logr=rdn0)ase).

k=1
Or

®) Dt 3 tog gl - e,

feml

On vérifie sans peine l'inégalité (qui résulte d’ailleurs du théoréme du
balayage)

1
Uie) g [ [ logp—5ravit) <3, logr——,

D =D viaraoe) < D)5 U = o D) log L~ I,

i#k

donc

En vertu de l'inégalité (voir, p. ex., [7])

D=a(c+) E)<d(0)+) a(K)=d+1/n
nous avons

1 1 1 1 1
(1) I(8) > I(ng, . x) =log 3 = 103m>loga ~ s = Llg)— =5

par (7), (4), (5) et (6)
I(n)—I, < 2n1logn+ (nd)™?
Exprimons les intégrales par (3) et rappelons que d < dn; il suit de 1a
0 < logds/d < (2logn+1logd+1/d)/(n—1) = M(d) .
Transformons C par la relation 2’ = fz; on a
logda/d = logdy/d’ < M (d') = M(j¢|d),

et si I'on y prend la borne inférieure, égale a2 M (1), on obtient:
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L’erreur relative satisfait donc a 1’inégalité

d—dn 7:‘1—2 log'n
T <1-— ]/ne=2T.

4, Si O est le cercle-unité, I(n)— I, = n"'logn. Notre résultat est
alors le meilleur au sens qualitatif. On peut espérer que la différence
I—1I, soit la plus petite pour un cercle; I’'une des formules

A(0) ~ da/"Vn  ou  A(0) ~ duf"V/n¥e

serait alors & recommander pour les calculs numériques.
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