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Seria ,,Statystyka Matematyczna” Wydawnictwa Naukowo-Technicznego
wzbogacita sie o kolejna pozycje. Jest nia ksiazka po§wiecona przedstawieniu
aktualnego stanu wiedzy teoretycznej z zakresu estymacji punktowej tzw.
komponentéw wariancyjnych stanowiacych gléwny obiekt zainteresowania
eksperymentatora w sytuacji, gdy swoje doswiadczenie opisuje losowym lub
mieszanym modelem liniowym. O aktualno$ci przedstawionej wiedzy §wiad-
czy nie tylko to, Zze w miare jednolita teoria estymacji komponentéw wa-
riancyjnych zostala zapoczatkowana dopiero niespetna 20 lat temu, pracami
Seely’ego i Zyskinda, ale przede wszystkim to, ze ksiazke oparto o najéwiez-
sze pozycje bibliograficzne. Przeszto polowa prac cytowanych pochodzi z
lat osiemdziesiatych i dwdch lat ubieglych, a wérdd nich jest wiele pozycji
autora, ktérego wklad w rozwdj wspomnianej teorii jest niebagatelny.

Na ksiazke sklada sie siedem rozdzialéw, przy czym pierwszy, wstepny,
informuje krétko o genezie, przeznaczeniu ksiazki i organizacji materiatu,

W rozdziale drugim zawarte sa przyktady modeli liniowych z co najmniej
dwoma komponentami wariancyjnymi. Poczawszy od sytuacji najprostszej,
gdy doswiadczenie jest opisane losowym modelem klasyfikacji jednokierun-
kowej, autor przedstawia tutaj modele bardziej ztozone, odpowiadajace kla-
syfikacji hierarchicznej i1 krzyzowej bez interakcji, a takze modele wielowy-
miarowe. Rozdzial ten kofczy okreSlenie tzw. ogdlunego modelu liniowego,
ktory z jednej strony jest nogdlnieniem modeli wcze$niej wprowadzonych, a
z drugiej strony stanowi punkt odniesienia dla rozwazaf teoretycznych.

Rozdzial trzeci, najobszerniejszy, bo zajmujacy 73 strony, poS§wiecony
jest estymacji nieobcigzonej i niezmienniczej komponentéw wariancyjnych.
Na poczatku autor przypomina tu klasyczne juz metody Hendersona, aby
nastepnie przej$¢ do wyjasnienia pojecia estymowalnoéci oraz niezmienniczej
estymowalno$ci liniowej funkcji komponentéw wariancyjnych. W obu przy-
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padkach podano twierdzenia charakteryzujace klasy funkcji estymowalnych
i niezmienniczo estymowalnych w ogdlnym modelu liniowym oraz ich uszcze-
gélowienia odnoszace sie do modeli prostych, w ktérych liczba komponentéw
nie jest wieksza niz dwa. W rozdziale tym znajdujemy dalej opis metody
MINQUE, zainicjowanej szeregiem prac Rao z poczatku lat 70-tych, oraz
charakteryzacje statystyk zwanych maksymalnymi niezmiennikami, ktére
odgrywaja istotna role w estymacji komponentéw wariancyjnych. Z kolei
autor zajmuje si¢ niezmienniczymi estymatorami nieobcigzonymi z mini-
malng wariancja. W tym obszarze przedstawiony zostal caly wybdr rezul-
tatéw dotyczacy estymacji lokalnie najlepszej w ogdlnym modelu liniowym
oraz w modelach prostych, a w szczegdlnoSci w modelach opisujacych blo-
kowe uklady doswiadczalne.

Estymacji jednostajnie najlepszej niezmienniczej i nieobciazonej poswie-
cone sa nastepne paragrafy rozdzialu trzeciego. Rozwazania te poprzedzono
wprowadzeniem algebry Jordana, ktéra okazuje sie bardzo wygodna dla wy-
réznienia modeli dopuszczajacych istnienie jednostajnie najlepszych nieob-
ciazonych estymatoréw niezmienniczych dla estymowalnych funkeji kompo-
nentdw wariancyjnych. Rezultat adaptacji wynikéw ogdlnych do modeli 2z
dwoma komponentami wariancyjnymi, a takze modeli klasyfikacji dwukie-
runkowej obejmujacych doswiadczenia blokowe, przedstawiono w nastepne;j
kolejnosci.

W ostatniej czesci rozdziatu trzeciego autor zajmuje sie niezmienniczymi
i nieobciazonymi estymatorami dopuszczalnymi. Najpierw wprowadza tutaj
estymatory baysowskie, majace $cisty zwiazek z estymatorami lokalnie naj-
lepszymi, a nastepnie defininje estymatory dopuszczalne. W dalszych pa-
ragrafach autor podaje szereg rezultatéw szczegbélowych okre§lajacych w
modelach z dwoma i trzema komponentami wariancyjnymi jawne postacie
wprowadzonych estymatorow.

Rozdzial czwarty, liczacy tylko 12 stron, poswiecony jest estymacji nie-
zmienniczej komponentdw wariancyjnych. Rezygnacja z wlasnosci nieobcia-
zonoéci powoduje, ze miara dobroci estymatora zostaje zastapiona srednim
ryzykiem kwadratowym. W tej zmienionej sytuacji, rozwazane sa estyma-
tory lokalnie najlepsze i estymatory dopuszczalne, tak w modelu ogélnym,
jak i w modelach z dwoma komponentami.

O zawartoéci rozdzialu piatego decyduje jeszcze inna wlasnos$c estymato-
réw komponentéw wariancyjnych. Jest nia nieujemnosé. Potrzeba uwzgled-
nienia, tej wlasnoéci w procedurach estymacyjnych staje sie naturalna i oczy-
wista, jedli zwazy¢, ze komponenty moga by¢ traktowane jako wariancje
pewnych nieobserwowanych zmiennych losowych, a wiec jako wielkosci z de-
finicji nieujemne. W zakresie estymacji nieujemnej w recenzowanej ksiazce
znalazly sie przede wszystkich twierdzenia okreslajace warunki istnienia es-
tymatordw niezmienniczych i nieujemnych. Ponadto autor przedstawia tutaj
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estymatory Hartunga oraz podaje warunki istnienia nieujemnych niezmien-
niczych i nieobciazonych estymatoréw dopuszczalnych w modelach z dwoma
komponentami wariancyjnymi.

W rozdziale szdstym, obejmujacym zaledwie kilka strom, autor zajmuje
sie innymi sposobami uzyskiwania estymatoréw. Opisuje tutaj metode naj-
wiekszej wiarogodnoSci znana w literaturze pod anglojezycznym skrétem
MLE oraz jej modyfikacje metode REMLE, obie w efekcie prowadzace do
procedur iteracyjnych.

Rozdzial siddmy, to jednostronicowe zakoticzenie, w ktérym znalazlo sie
kilka uwag sformulowanych juz wczeéniej oraz kilka uwag ogdlnych o innych
kierunkach badan w zakresie estymacji komponentéw wariancyjnych.

Ksiazke koiiczy bibliografia liczaca 99 pozycji, skorowidz nazwisk cyto-
wanych autordw i skorowidz rzeczowy.

Po lekturze ksiazki mozna uznaé, ze cel autora, aby na jej kartkach za-
wrzel najwazniejsze wyniki tworzacej sie teorii estymacji komponentéw wa-
riancyjnych, zostal spelniony. W ksiazce oméwiono wszystkie gléwne kie-
runki tej teorii przytaczajac szeroki zestaw rezultatéw dotyczacych zaréwno
ogélnego modelu liniowego, jak i modeli prostszych, z mala liczba kompo-
nentéw. Uwazne zapoznanie sie z tymi rezultatami moze jednak wywolaé
pewne rozczarowanie wynikajace z faktu, ze nawet w tych, wydawaloby sie,
prostych modelach, skonstruowanie sensownych estymatoréw jest obwaro-
wane wieloma, trudnymi do zagwarantowania warunkami. Chociaz trudno-
§ci te moga by( Zrodlem twoérczej inspiracji dla teoretykéw statystyki, to
mam pewne obawy czy ksiazka spelni drugi zalozony przez autora cel, a
mianowicie, czy usatysfakcjonuje ,inzynieréw, przyrodnikéw i ekonomistdw,
ktérych zainteresowania estymacja komponentéw wariancyjnych wynikaja z
potrzeb praktyki”.
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