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Streszczenie. Stefan Kempisty byl polskim matematykiem zajmu-
jacym sie funkcjami zmiennej rzeczywistej, teoria mnogosci, catkami,
funkcjami przedziatu i teoria pola powierzchni. W 1919 roku obro-
nit prace doktorska O funkcjach nawpdlcigglych na Uniwersytecie Ja-
gielloniskim w Krakowie, a jego promotorem byl Kazimierz Zoraw-
ski. W grudniu 1924 roku habilitowal sie na Uniwersytecie Warszaw-
skim. W latach 1920-1939 pracowal na Uniwersytecie Stefana Bato-
rego w Wilnie. Opublikowal ponad czterdzieéci prac naukowych i trzy
podreczniki z analizy rzeczywistej oraz jedng monografie. Reprezento-
wal w swoich pracach i na seminariach szkole warszawska. Nazwisko
Kempistego w matematyce pojawia sie w zwiazku z definicja funkcji
quasi-ciaglej, réznymi ciggloéciami funkcji wielu zmiennych, klasyfika-
cja funkcji Baire’a, Younga i Sierpinskiego, funkcjami przedzialu oraz
catkami Denjoy i Burkilla.

Zainteresowalidmy sie Kempistym ze wzgledu na jego dorobek naukowy,
pewne niewyja$nione informacje osobiste oraz 125 rocznice urodzin
przypadajaca w 2017 roku. Przedstawiamy wiec jego biografie, udziat
w konferencjach, sylwetki zony Eugenii i corki Marii oraz jego dorobek
naukowy. Wszystkie informacje o Kempistym pochodza z nastepuja-
cych glownych zrodet: [ ]7[ ], [ }7 [ ]7 [ ]7[ ], [ ]>
[KE19], [K£20], [Kf22] - [Kf25].

2010 Klasyfikacja tematyczna AMS (2010): 01A60, 01A70, 26A21,
26A75, 28B15, 28B20.

Stowa kluczowe: XX-wieczna matematyka i matematycy w Europie,
badania bibliograficzne, Stefan Kempisty, catka Kempistego, funkcje
quasi-ciagle, funkcje przedzialu, pole powierzchni.

1. Biografia Stefana Kempistego. Stefan Jan Kempisty urodzit
sie 23 lipca 1892 roku w Zamo$ciu. Jego rodzicami byli Jan Kempisty
(15 grudnia 1867, Ostrowia Mazowiecka — 27 marca 1937) i Stefania
Rozalia z domu Kasprzycka (1865—3 kwietnia 1932). Ich slub odbytl sie
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w 1889 roku w parafii pod wezwaniem $w. Barbary w Warszawie. Ojciec
Stefana byt kupcem i przemystowcem, zwigzanym z amerykanska firmg,
The Kempisty Company, produkujaca maszyny do szycia. Wtascicielem
firmy byt Piotr Kempisty (pochodzacy takze z Ostrowii Mazowieckiej),
za$ od 1888 roku jej przedstawicielem na Polske zostal brat Piotra —
Jan (zob. [067]). Jego cérka Wanda w 1928 roku wyszla za maz za Jana
Raczynskiego, ktéry przejal firme dziatajaca do dzis (zob. [21]).

Fot. 1: Zdjecie Kempistego z 1927 roku i jego podpis.

Poniewaz Stefan Kempisty byl jedynakiem, Wanda nie byta jego
rodzong siostra. Stad wiadomo, ze Jan Kempisty — wspotwtasciciel firmy
The Kempisty Company oraz Jan Kempisty — ojciec Stefana to dwie
rozne osoby. Nie znamy stopnia pokrewienstwa obu Janéw, ale mozna
przypuszczac, ze byty pomiedzy nimi jakies koligacje rodzinne, poniewaz
zarowno rodzice Stefana, jak i Wanda Raczynska pochowani sa w grobie
rodzinnym Kempistych na Powazkach.

W 1897 roku firma The Kempisty Company zostata przeksztalcona
w spotke The Kempisty—Kasprzycki Company, ktorej wspotwiascicie-
lem zostal Jézef Kasprzycki!, prawdopodobnie spokrewniony z matka
Stefana.

1Opis pawilonu nr 46 The Kempisty, Kasprzycki Company na Wystawie Prze-
mystu i Rolnictwa w Czestochowie w 1909, data dostepu 07.09.2017.


http://www.wystawa1909.pl/index.php?menu=spis-wystawcow&wiecej=wiecej&lp=46&gr=2b
http://www.wystawa1909.pl/
http://www.wystawa1909.pl/
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Stefan uczeszczal do gimnazjum filologicznego i nastepnie do siedmio-
klasowej Szkoty Handlowej w Lublinie, z ktorej zostal wydalony za
udziat w strajku szkolnym. Po przeksztatceniu tej szkoty na polska po-
wrocit do niej i ostatecznie ukonczyt ja w 1909 roku. Studia wyzsze od-
bywat poczatkowo w Paryzu, gdzie w ciagu dwoch lat ztozyt egzaminy
na Wydziale Nauk Scistych Sorbony z trzech przedmiotéw: matematyki
ogoblnej, fizyki ogélnej i mechaniki teoretycznej, uzyskujac w 1911 roku
stopien licencjata nauk $cistych (licencié es sciences). Podczas studiow
nalezal do odtamu mtodziezy, ktora wystapiwszy z organizacji studenc-
kiej ,Spojnia”, zalozyta Stowarzyszenie Polskiej Mtodziezy Niepodle-
glosciowej Postepowej w Paryzu , Filarecja”.

W 1912 roku rodzina Kempistego przeniosta sie do Woroneza, gdzie
Stefan zdat w tymze roku panstwowy egzamin dojrzato$ci uprawnia-
jacy do studiéow uniwersyteckich w Rosji. W 1914 roku przed Komisja
Egzaminacyjng Uniwersytetu Noworosyjskiego w Odessie uzyskal $wia-
dectwo nauczyciela gimnazjalnego, uprawniajace do nauki matematyki
w gimnagjach. Egzamin obejmowal nastepujace przedmioty: wstep do
analizy, wyzszej algebry, rachunku rézniczkowego i catkowego, geome-
trii analitycznej i rozniczkowej, teorii liczb, teorii prawdopodobienstwa,
teorii roznic skonczonych, fizyki, astronomii sferycznej i opisowej oraz
meteorologii.

W latach 1915-1917 kontynuowat studia matematyczne i filozoficzne
na Uniwersytecie Jagielloniskim (dalej: UJ) w Krakowie. Uczyli go m.in.
A. L. Birkenmajer, A. Hoborski, W. Natanson, A. Rosenblatt, J. Sle-
szynski, S. Zaremba i K. Zorawski’.

W latach 1917-1919 uczyl matematyki w prywatnych gimnazjach
warszawskich i na kursach pedagogicznych dla kobiet pod kierunkiem
Jana Mitkowskiego w Warszawie. Byt jednym z organizatoréow Zwiazku
Zawodowego Nauczycieli Szkét Srednich. W roku akademickim 1917 /1918
prowadzil takze wyktad luzny (czyli nieobowiazkowy) z Teorji liczb na-
turalnych na II kursie (roku) na Wydziale Fizyczno-Matematycznym
Wolnej Wszechnicy Polskiej.

W 1919 roku Stefan Kempisty uzyskat stopien doktora filozofii na
Wydziale Filozoficznym UJ na podstawie rozprawy O funkcjach nawpdt-
cigglych, ktorej promotorem byt Kazimierz Zorawski®.

2Aleksander Ludwik Birkenmajer (1890-1967), Antoni Maria Emilian Hoborski
(1879-1940), Wiadystaw Natanson (1864-1937), Alfred Rosenblatt (1880-1947), Jan
Sleszynski (1854-1931), Stanistaw Zaremba (1863-1942), Kazimierz Zorawski (1866—
1953).

3Tytut rozprawy doktorskiej bywa pisany O funkcjach pélcigglych, O Junkcjach
nawpdl cigglych oraz O funkcjach nawpol-cigglych. Ponadto promotorem byt Zo-
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Fot. 2: Dyplom doktorski Stefana Kempistego z UJ z 1919 roku. Skan
pochodzacy z [I<f1].

Podanie z prosba o rozpoczecie procedury zwigzanej z doktoratem na
Wydziale Filozoficznym UJ ztozyt 5 lipca 1918 roku. Tutaj znajduje si¢
jego wlasnorecznie napisany zyciorys z 4 lipca 1918 roku. Zachowaty sie
protokoty egzaminow doktorskich, ktore zdat celujaco: filozofie 11 lipca
1919 oraz matematyke i geofizyke 15 lipca 1919 (zob. [[Kf1]). Ocene pracy
doktorskiej z 8 grudnia 1918 roku napisal Stanistaw Zaremba i podpisat
Jan Sleszyniski. Promocja doktorska odbyta sie 16 lipca 1919 roku.

rawski, a nie Zaremba, jak napisali Zdzistaw Opial [IX19, str. 338], Zofia Walczy
[Kf24, str. 73], Stanistaw Domoradzki i Zofia Pawlikowska-Brozek [KKf6, str. 130]
oraz Wiestaw Wojeik [I<f25, str. 181-182].
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W roku akademickim 1919/1920 Kempisty byt starszym asystentem
w katedrze matematyki na Wydziale Elektrotechnicznym i Budowy Ma-
szyn Politechniki Warszawskiej. Podczas najazdu bolszewickiego wsta-
pit, jako ochotnik, do I Putku Wojsk Lacznosci. Po wznowieniu zajeé¢ na
Politechnice byt nadal asystentem w pierwszym trymestrze roku akade-
mickiego 1920/1921.

Dnia 1 pazdziernika 1920 roku’ zostal powotany na stanowisko za-
stepcy profesora Matematyki IT na Wydziale Matematyczno-Przyrodni-
czym Uniwersytetu Stefana Batorego (dalej: USB) w Wilnie’. Od roku
1920 zarzadzal biblioteka i administracja potaczonych Seminariéw Ma-
tematycznych.

Habilitowal sie (uzyskal vienam legendi) na Uniwersytecie Warszaw-
skim w grudniu 1924 roku, a jego praca miata tytut O funkcjach pochod-
nych ograniczonych i zostata wydrukowana w 1925 roku jako [ 15].

W dniu 18 lutego 1925 roku ozenil sie z Eugenia Pogorzelska (1900
1982), z ktora miat corke Marie Kempisty (1925-1989). Maria byta do-
centem na UW i zajmowala sie cybernetyka oraz logika. Byta ona pierw-
sza i najbardziej do dzi$ znana w Polsce kobieta-cybernetykiem. O zonie
i corce Kempistego napiszemy osobno w czesci trzeciej.

Dnia 1 pazdziernika 1925 roku Kempisty zostal mianowany profeso-
rem nadzwyczajnym matematyki na Wydziale Matematyczno-Przyro-
dniczym USB (postanowienie z 18 grudnia 1924). Hugo Steinhaus pro-
ponowal na katedre A. Rosenblatta, a dalej K. Kuratowskiego, A. Raj-
chmana, B. Knastera i S. Saksa®, jednak katedre otrzymal Stefan Kem-
pisty (zob. [IKi5, str. 226]). W latach 1928/1929 i 1929/1930 Kempisty
byt prodziekanem tegoz Wydziatu.

W roku 1930 zostal przewodniczacym Komisji Sportowej Senatu
Akademickiego, a po jej przeksztalceniu Komisji Wychowania Akade-
mickiego, gdzie przez piec¢ lat pelit obowiazki przewodniczacego. Brat
udziat w Komisjach: Bibliotecznej i Powszechnych Wyktadow Uniwersy-
teckich oraz Komisjach Wydziatowych: Budzetowej, Stypendialnej i Pro-
gramowej.

4W zyciorysie z 1935 roku [Kf2] czytamy, ze miato to miejsce 1 pazdziernika 1920
roku, a w | , str. 2] widnieje data 14 maja 1920 roku. Jeszcze w [I{f4, str. 332]
il , str. 90] (sic!) znajduje sie informacja, ze nastapito to 1 grudnia 1920 roku.

®Nauki matematyczne i przyrodnicze na uniwersytetach polskich w pierwszych
latach niepodlegto$ci wchodzily w sktad Wydzialéw Filozoficznych, a wyjatek byt
jedynie na USB w Wilnie, ktéry od wznowienia w 1919 roku posiadal samodzielny
Wydziat Matematyczno-Przyrodniczy.

6Kazimierz Kuratowski (1896-1980), Aleksander Rajchman (1890-1940), Broni-
staw Knaster (1893-1980), Stanistaw Saks (1897-1942).
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Fot. 3: Wtlasnorecznie napisany zyciorys Stefana Kempistego z 2 grud-
nia 1924 roku. Skan pochodzacy z [I<{2].
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Kempisty byt jednym z zatozycieli Wilenskiego Oddziatu Polskiego
Towarzystwa Matematycznego i Wydziatu Matematyczno-Przyrodnicze-
go Towarzystwa Przyjaciét Nauk w Wilnie oraz cztonkiem Polskiego
Towarzystwa Przyrodnikéw im. Mikotaja Kopernika. Od roku 1932 byt
cztonkiem Société Mathematique de France, a od roku 1934 réwniez
cztonkiem London Mathematical Society.

Fot. 4: XI Kongres K6t Naukowych Matematyczno-Fizycznych i Astro-
nomicznych (25-28 maja 1933) w Wilnie. Siedza w pierwszym rzedzie
od lewej: Kazimierz Jantzen (1885-1940), Jézef Stanistaw Patkowski
(1887-1942) — fizyk, Kazimierz Opoczynski (1877-1963) — rektor USB,
Wiadystaw Dziewulski (1878-1962) — astronom, Jézef Marcinkiewicz
(1910-1940), Ira Anna KoZniewska (1911-1989) — statystyk, Wactaw
Michal Dziewulski (1882-1938) — fizyk, Stefan Kempisty, Bogumil Ja-
sinowski — filozof, Aleksander Januszkiewicz (1872-1955), Antoni Zyg-
mund (1900-1992).

W 1937 roku Kempisty zostat profesorem zwyczajnym na USB w Wil-
nie. Nominacja zostata podpisana 14 wrzesnia 1937 roku przez prezy-
denta Ignacego Moscickiego. Czekatl wiec Kempisty 12 lat na katedre
zwyczajna. W kolejnych latach akademickich, 1937/1938 oraz 1938/1939,
byt dziekanem Wydziatu Matematyczno-Przyrodniczego USB. W kwiet-
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niu 1939 roku zostal wiceprezesem PTM (jednym z pieciu), a prezesem
wybrano Stefana Banacha (zob. [I[<f22, str. 233]).

P R~ ey e T L T ST

Fot. 5: Wilno, 4 marca 1936 roku. Doktorat honoris causa prof.
Kazimierza Stawinskiego (1871-1941), chemika, prof. USB. Na pierw-
szym planie (od lewej): Juliusz Rudnicki, nn., Kornel Michejda,
Stefan Kempisty, Edward Bekier. Stoja pod $ciang (czwarty i piaty od
lewej): Jozef Marcinkiewicz i Antoni Zygmund.

Kempisty byt cztowiekiem flegmatycznym, zréownowazonym, dbaja-
cym o siebie. Zajmowat sie sportem, narciarstwem, byt nawet kuratorem
wilenskiego AZS.

Na USB Kempisty wyktadal: Rachunek rézniczkowy i catkowy (1928—
1931), Funkcje przedziatu (1928/1929), Seminarium z teorii funkcji zmien-
nej rzeczywistej (1928/29), Funkcje dwoch zmiennych (1929/1930), Lo-
giczne podstawy arytmetyki (1929/1930), Seminarium z teorii funkcji
dwoch zmiennych (1929/1930), Seminarium z logicznych podstaw mate-
matyki (1930/1931), Seminarium z zastosowan teorii mnogosci do funk-
cji zmiennej rzeczywistej (1930/1931), Teorie mnogosci (1930/1931).
Ponadto prowadzit Seminarium III, na ktéorym omawiane byly: funkcje
zmiennej rzeczywistej, funkcje przedstawialne analitycznie, catka Lebes-
gue’a, funkcje przedziatu, teoria mnogosci i podstawy matematyki.

Nie mial talentu pedagogicznego i wspotpraca z mtodymi, niedo-
Swiadczonymi matematykami przychodzita mu z trudem. Wedlug stu-
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denta Leona Jesmanowicza’, wykladat Zle i byl nawet ,antytalentem
pedagogicznym”, ale jako egzaminator byt wyrozumialy (zob. [Kf12,
str. 313]).

Jego uczniem byt tylko M. Krzyzanski®, ktérego Kempisty wypro-
mowal na USB na doktora w 1934 roku, a ktérego dysertacja miata
tytut O wogélnionych funkcjach bezwzglednie cigglych dwoch zmiennych
i zawierata uogoélnienie teorii Luzina dotyczace catki Denjoy.

Fot. 6: Senat Uniwersytetu Stefana Batorego w Wilnie, 1938 rok. Od
lewej siedzg profesorowie: Bolestaw Wilanowski, Jan Oko, Stanistaw Za-
jaczkowski (prorektor), Aleksander Woycicki (rektor), Konrad Gorski,
Ignacy Swirski, Pawel Nowicki, Witold Cezary Staniewicz, Wactaw La-
stowski, Marian Morelowski, Ludomir Slendzinski, Kazimierz Jantzen,
Stefan Kempisty, Stanistaw Kazimierz Hiller, Franciszek Bossowski.

Jozet Marcinkiewicz wysoko cenit Kempistego i duzo mu zawdzig-
czat. Jedyng rzecz, ktorg dobrze opanowatem — wielokrotnie powtarzal
[Marcinkiewicz] — to teoria funkcji zmiennej rzeczywistej (zob. [IKf12]
str. 313]). Przypomnijmy, Ze na egzaminie doktorskim Marcinkiewicza
(7 czerwca 1935 roku) Kempisty zadal mu nastepujace pytania (zob.

"Leon Jesmanowicz (1914-1989), polski matematyk, w latach 1938-1939 student
USB, od roku 1946 pracownik naukowy UMK w Toruniu, znany karykaturzysta.

8Mirostaw Godzimir Krzyzanski (31 X 1907-1 XII 1965), polski matematyk, od
1949 roku profesor Uniwersytetu Jagiellonskiego i Instytutu Matematycznego PAN.
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[ , str. 138]): calka Perrona i jej rézne definicje, podobne pytanie dla
funkcji dwoch zmiennych, powierzchnia i jej mierzenie, rezultaty Rado
i Tonelliego, a na habilitacji Marcinkiewicza (11 czerwca 1937 roku)
zapytal go o wogdlnienia koncepcji calki (zob. | , str. 142]).

19 wrzesnia 1939 roku Wilno zajety wojska sowieckie i 26 pazdzier-
nika 1939 roku Sowieci przekazali miasto Litwinom. Litwini odmoéwili
Kempistemu prawa statlego pobytu i prawa do pracy. Kempisty byt
osobg zaangazowana spotecznie, o czym wspomina Jesmanowicz (zob.
[ , str. 314]):

(...) w 1940 r. stal na czele Komitetu Pomocy dla bytych
pracownikéw wilenskiego uniwersytetu. Komitet ten, zasi-
lany przez fundusz Polskiego Czerwonego Krzyza, prowadzit
stotowke, zaopatrywatl w obuwie i odziez i nawet udzielat za-
sitkow pieni¢znych.

15 czerwca 1940 roku Sowieci ponownie zajeli Wilno. Kempisty zo-
stat aresztowany przez Litwinéw w nocy z 11 na 12 lipca 1940 roku
i osadzony w wilenskim wiezieniu na fukiszkach. Byta to szersza ak-
cja aresztowan, zwigzana z ,wyborami” do Sejmu Ludowego. Organ ten
mial legalizowa¢ aneksje Litwy poprzez proklamowanie Litewskiej SSR
i zwrocenie sie do Rady Najwyzszej ZSRR z prosba o wcielenie nowej
Republiki w sktad ZSRR. Celem akcji byto wyeliminowanie destrukcyj-
nego, antypanstwowego elementu, agitujgcego przeciw ludowemu rzgdow:
1 zaklocajgcego porzgdek wyborczy, w tym m.in. wysokich polskich urzed-
nikéw, oficeréw i politykéw (zob. ksiazka | , str. 64]). Kempisty byt
przestuchiwany najpierw przez Litwinéw, a po 20 lipca 1940 roku przez
Sowietow.

Kempisty nie mogt znie$¢ warunkow panujacych w wiezieniu i po-
petit samobojstwo, wieszajac si¢ na reczniku w celi. Do tej pory pro-
blemem byto poprawne ustalenie dnia jego $mierci. W jednych pracach

podawana jest data 3 sierpnia 1940 roku (zob. | , str. 110], | ,
str. 386]), w innych, ze 5 sierpnia 1940 roku (zob. [I<{9, str. 208], | ,
str. 314], | , str. 100], | , str. 135]). Dzieki informacjom i do-

kumentom przedstawionym w najnowszej pracy Romana Dudy (zob.
[ |) wiemy, ze poprawna jest data 3 sierpnia 1940 roku.

Kempisty mieszkat w Krakowie, Warszawie i Wilnie pod nastepu-
jacymi adresami: 1918: Krakow, Al. Krasinskiego 13; 1919: Warszawa,
ul. Marszatkowska 41 m. 6; 1927: Wilno, ul. Zamkowa 24 m. 5; od 1937:
Wilno, ul. Zamkowa 11 i Wilno, ul. Teatralna 2a m. 4.

Grob rodziny Kempistych znajduje sie na Starych Powazkach w War-
szawie. Tam sa pochowani rodzice Stefana Kempistego. Isnieje tez sym-



1. Jozwik, L. Maligranda, M. Terepeta 71

Fot. 7: Gréb rodziny Kempistych i symboliczny grob Stefana Kempi-
stego.

boliczny grob Stefana pod adresem:
http://mojecmentarze.blogspot.se/2012/08 /stefania-kempisty.html
(data dostepu 07.09.2017).
Na jego symbolicznym grobie jest napisane (napis na bocznej ptycie
po lewej stronie grobu):

S.P. STEFAN KEMPISTY. MATEMATYK PROF. UNIW.
WILENSKIEGO. UR (...). ZGINAL, TRAGICZNIE (...).
SPOCZYWA W NIEZNANEJ MOGILE

a informacja o osobach tam pochowanych znajduje sie pod adresem:


http://mojecmentarze.blogspot.se/2012/08/stefania-kempisty.html
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https://cmentarze.um.warszawa.pl/pomnik.aspx?pom_id=18783
(data dostepu 07.09.2017).

Pomniki - szczegoty

Lokalizacja Cmentarz Stare Powazki
Imie | nazwisko KEMPISTYCHOWIE
Pochowani:
Imie Nazwisko  Data urodzenia Data smierci Uwagi
STEFANIA  KEMPISTOWA | | 1932 413
JANINA STRAUSOWA 1890 | 1978
JAN KEMPISTY | | 1937 |3 |27
WANDA RACZYNSKA 1903 9 8 1934 76
MICHALINA KEMPISTY | | 1917 POCHOWEK SYMBOLICZNY
STEFAN KEMPISTY DATY NIECZYTELNE POCHOWEK SYMBOLICZIY

Fot. 8: Szczegdlty dotyczace pomnika rodziny Kempistych na Starych
Powazkach.

2. Udzial Kempistego w konferencjach i jego wyjazdy na-
ukowe. Stefan Kempisty brat aktywny udzial w konferencjach oraz
czesto przebywal za granica. Wymienmy chronologicznie konferencje,
na jakich Kempisty byt obecny:

1927 — 1 Polski Zjazd Matematyczny (Lwéw 7-10 IX 1927), gdzie byt z

1928

zong Kugenia oraz wyglosit dwa odczyty: O catkach funkcji prze-
dziatu, cho¢ wezesniej zgtosit komunikat Calka aproksymatywna,
oraz O pochodnych funkcji przedziatu zamiast komunikatu Catko-
wanie pochodnej reqularnej. Odczyty te zostaly opublikowane w
jezyku francuskim w [[<20] i [K21]. Zalaczamy zdjecie uczestni-
kéw Zjazdu zrobione przed Politechnika Lwowska, na ktorym wi-
dzimy wielu znanych matematykow oraz jest tez widoczny Kem-
pisty (fot. 9).

— VIII Miedzynarodowy Kongres Matematykow (ICM) w Bolonii
(3-10 IX 1928), gdzie byt z zona. W Kongresie uczestniczylto ponad
30 matematykdéw polskich, w tym wielu z zonami jako osobami to-
warzyszacymi (L. Chwistek, A. Hoborski, F. Leja, L. Lichtenstein,
S. Mandelbrojt, J. Sptawa-Neyman, A. Zygmund). Otton Marcin
Nikodym byt tez z zong Stanistawg, ale ona byta jednym z uczest-
nikow Kongresu i wyglosita odczyt Sur une propriété topologique
du plan euclidien.
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Fot. 9: Uczestnicy Pierwszego Polskiego Zjazdu Matematycznego
we Lwowie w 1927 roku. Kempisty stoi w trzecim rzedzie trzeci od
lewej.

1929 —1I Kongres Matematykéw Krajow Stowianskich (Warszawa 23-27
IX 1929), gdzie byt z zona oraz wygtosit dwa odczyty: Catkowanie
w przedziale nieskonczonym i Sur les fonctions ponctuellement di-
scontinues. Odczyty te zostaty opublikowane w jezyku francuskim
w [[K24] 1 [K25]. Istnieje zdjecie uczestnikéw Kongresu zrobione
przed Politechnika Warszawska (fot. 10).

1931 —II Zjazd Matematykow Polskich (Wilno 23-26 IX 1931), na kto-
rym Kempisty byt sekretarzem generalnym, a w Sekcji I wygtlosit
odezyt: O funkcjach kwaziciggltych. Zataczamy zdjecie uczestnikow
Zjazdu (fot. 12).

1932 — IT Kongres Matematykéw Rumunskich (Turnu-Severin 5-9 V
1932), gdzie wygtosit odczyt Sur les fonctions partiellement conti-
nues, ktory zostal opublikowany jako [[<32]. Na tym Kongresie byt
z zong. Oprbécz niego z zonami z Polski byli jeszcze A. Rosenblatt
i A. Zygmund. Ponownie O. M. Nikodym byt tez z zona Stani-
stawg, ktora byta regularnym uczestnikiem Kongresu i wygtosita
odezyt Sur une propriété topologique du plan.
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Fot. 10: Uczestnicy I Kongresu Matematykéw Krajow Stowianskich
w Warszawie w 1929 roku. Kempisty stoi w drugim rzedzie czwarty od
lewej.

1932 — IX Miedzynarodowy Kongres Matematykéw (ICM) w Zurichu
(4-12 IX 1932), na ktérym byto obecnych 30 matematykéw pol-
skich oraz zony S. Saksa i A. Zygmunda.

1937 — 111 Zjazd Matematykéw Polskich (Warszawa 28 IX-3 X 1937),
na ktorym Kempisty zostal wybrany do Prezydium Zjazdu. Zjazd
byt potaczony z jubileuszem 65-lecia dziatalnosci naukowej, peda-
gogicznej i spotecznej Samuela Dicksteina’, a Akademia jemu po-
sSwiecona odbyta sie w ostatnim dniu Zjazdu. Wydana zostala tez
Ksiega Pamiatkowa Jubileuszu [30], zawierajaca wiele interesuja-
cych szczegdtow z jego dziatalnosci. Wsrdd wielu przedméweow
byt tez Stefan Kempisty, jako profesor i dziekan Wydzialu Mate-
matyczno-Przyrodniczego Uniwersytetu Stefana Batorego w Wil-
nie, ktéry stwierdzit (zob. [30, str. 18], cytujemy jego tekst w ory-
ginale):

9Samuel Dickstein (12 V 1851 Warszawa — 28 I1X 1939 Warszawa), polski mate-
matyk, pedagog i historyk nauki. Profesor Uniwersytetu Warszawskiego i zatozyciel
oraz wydawca czasopism ,,Wiadomosci Matematyczne” oraz ,Prace Matematyczno-
Fizyczne”.



1. Jozwik, L. Maligranda, M. Terepeta 75

Fot. 11: II Polski Zjazd Matematyczny w Wilnie w 1931 roku. Stoja od
lewej: Wactaw Sierpinski, Petre Sergescu, Maria Kasterska-Sergescu, Sa-
muel Dickstein, Thérese-Marie Denjoy, Stefan Kempisty i Arnaud Den-

joy. Skan pochodzi z [I<{7].

Gdy podziwiamy wspanialy rozwoj matematyki polskiej od
czasu odzyskania niepodlegtosci i szukamy przyczyn tego
zjawiska, pamigetamy zawsze, ze zar6wno w smutnych cza-
sach niewoli jak w groznych chwilach wojny kult i zamito-
wanie do matematyki szerzyt i podtrzymywat dzisiejszy Ju-
bilat, wowczas generalny matematyczny redaktor, wydawca,
autor, ttumacz, recenzent, bibljograf i popularyzator w jed-
nej osobie.

Gdy nauczamy, zdajemy sobie sprawe, ze obok nazw ma-
tematycznych wybranych przez Jana Sniadeckiego i Hoene-
-Wronskiego uzywamy wielu terminéw utworzonych przez
Profesora Dicksteina w czasie przyswajania polskiej litera-
turze matematycznej dziet obcych. (...)

Gdy wiec dzi$ przypadl mi w udziale zaszczyt reprezento-
wania Uniwersytetu Stefana Batorego i Wilenskiego Towa-
rzystwa Przyjaciot Nauk, sktadam jaknajszczersze i jaknaj-
lepsze zyczenia Czcigodnemu Jubilatowi i przytaczam si¢ do
powszechnego hotdu polskich osrodkéw naukowych.
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Fot. 12: Uczestnicy II Polskiego Zjazdu Matematycznego w Wilnie
w 1931 roku. Kempisty stoi w pierwszym rzedzie pierwszy od prawej
(obok prawdopodobnie zona Eugenia).

Pobyty Kempistego za granica wymieniamy chronologicznie:

1927 — Sorbona — trzymiesieczny pobyt naukowy z funduszu MWRiOP
(zob. [IK122) str. 178]).

1934, jesien i 1935, jesienr (pot roku), 1936 — Paryz. Wspolpracowat
z J. Hadamardem, G. Julia, A. Denjoy'’, wyglaszal tez wyktady (zob.
[[K122) str. 178]).

1 IX 1935-20 TV 1936 — dwa trymestry w Paryzu i trzy miesiace
w angielskim Cambridge. Z funduszy MWRIOP otrzymat 2500 zt (prosit
0 5000 zt).

W sprawozdaniu [IK13] z kwietnia 1936 roku czytamy, ze w listopa-
dzie i grudniu 1935 roku Stefan Kempisty brat udzial w Seminarium
Hadamarda w Collége de France z referatem O calce Denjoy funkcji
wielu zmiennych, streszczenie ktorego zostalo opublikowane w [I<36],
w wyktadach Borela i Darmois'! z teorii prawdopodobiefistwa.

10 Jacques Hadamard (1865-1963), Gaston Julia (1893-1978), Arnaud Denjoy
(1884-1974).

UEmile Borel (1871-1956), Georges Darmois (1893-1978), matematyk i statystyk
francuski, ktéry jako pierwszy matematyk francuski uczyl i popularyzowal angielska
statystyke matematyczna.
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Bral udzial w Seminarium z topologii w Instytucie Poincarégo, pro-
wadzonym przez prof. Juli¢. Uczestniczyt tez w wyktadach specjalnych
Denjoy, Montela, Frecheta i Julii'?. Referowal prace o wyznaczaniu pola
powierzchni w R? za pomoca wielo$cianéw wpisanych [I<35].

415 marca 1936 roku prowadzit, w obecnosci Denjoy, Montela i Dar-
mois, wyktady o nieaddytywnych funkcjach przedziatu. Na propozycje
Denjoy opracowatl te wyktady w formie ksigzkowej i wydat jako mono-
grafie [[s4].

3. Zona i cérka Stefana Kempistego. W dniu 18 lutego 1925
roku w Parafii Sw. Jana w Warszawie odbyt sie §lub Stefana Kemistego
z Eugenig (Eugenja) Pogorzelska (7/20 XII 1900 Warszawa — 30 XII
1982 Warszawa). Byta ona magistrem biologii, nauczycielkg w Prywat-
nym Zenhskim Gimnazjum i Liceum Anny Jakubowskiej w Warszawie
oraz pracownikiem Panstwowego Urzedu Repatriacyjnego (zob. | D).
Wiele informacji na temat prywatnego zycia Kempistych mozna znalezé
w | | oraz | ]. Np. w | , str. 66] czytamy, iz Kempisty blagal
kolegow, azeby go wybrali dziekanem dlatego, ze mu brakowato pieniedzy
na pokrycie kosztow rozrzutnej Zony. Natomiast w [ , str. 671] po-
jawity sie informacje o tym, ze zona Kempistego zdradzata go z jakims
generatem. Wtedy

Kempisty zadal od rycerza ozenku z zona. General odmo-
wit (...). Byli wyznaczeni sekundanci, ze strony Kempi-
stego Singalewicz, ktory mi o tym opowiadat. Kempisty po-
jedynku nie przyjmowal, zadal ,odszkodowania”.

Po $mierci Kempistego, w sierpniu 1940 roku, Eugenia wyszta, w cza-
sie wojny, ponownie za maz — za fizyka Szczepana Szczeniowskiego!®.
Do tego momentu Szczeniowski byt starym kawalerem. Poniewaz wypis
aktu urodzenia FEugenii Pogorzelskiej (nr 103/1901), zawierajacy do-
ktadng date slubu ze Stefanem Kempistym, zostal dokonany 29 lipca
1941 roku, prawdopodobnie slub ze Szczepanem Szczeniowskim miat
miejsce w 1941 roku w Warszawie. Eugenia zmienita nazwisko z Kem-
pisty na Szczeniowska.

Stefan i Fugenia Kempistowie mieli jedna corke Marie Kempisty
(15 XTI 1925 Warszawa — 9 XII 1989 Warszawa).

2Maurice Fréchet (1878-1973), Paul Montel (1876-1975).

13Szczepan Szczeniowski (26 XIT 1898 Warszawa~18 II 1979 Warszawa), polski
fizyk, profesor na UJK we Lwowie (1930-1936), na USB w Wilnie (1937-1939)
i na Politechnice Warszawskiej (1957-1979), posel na Sejm PRL I kadencji, autor
wielotomowego podrecznika Fizyka doswiadczalna (zob. | D.
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Maria zrobita mature w lipcu 1943 roku na tajnych kompletach w li-
ceum matematyczno-fizycznym im. N. Zmichowskiej i we wrzesniu 1945
roku rozpoczeta studia na Akademii Handlowej w Poznaniu. Pod ko-
niec 1948 roku wyszta za maz za Waldemara Goettiga (7-16 XI 1989)
— studenta Akademii Handlowej. Pracowata w PZU, Dyrekcji Przemy-
stu Miejscowego w Poznaniu jako gléwny ksiegowy Zaktadu Metalowego
MT-2. W 1954 roku przeniosta sie wraz z mezem i synem do Warszawy
i od 1957 roku pracowata w Wydziale Inwestycji PAN.

W 1950 roku urodzita syna Stefana Jana Goettiga, ktéry pdzniej
zostal fizykiem i pracowal w Instytucie Fizyki Teoretycznej na Wy-
dziale Fizyki UW (zm. 26 I 2005). Na urlopie macierzynskim napisata
prace magisterska Organizacja przemystu terenowego w Polsce Ludowej
i 23 czerwca 1958 roku otrzymata dyplom magistra nauk ekonomiczno-
-handlowych Wyzszej Szkoly Ekonomicznej w Poznaniu nr 191/511.

Po rozwodzie wrécita do nazwiska panienskiego, chcac kontynuowaé
tradycje naukowe ojca Stefana, i przy tym nazwisku pozostata, wycho-
dzac po raz drugi za maz za Krzysztofa Tormanowskiego (7-15 XII
2010).

W 1958 roku prof. Henryk Greniewski (1903-1972), przewodniczacy
Komisji Ekonometrycznej PAN, zatrudnil Marie jako asystenta w Za-
ktadzie Cybernetyki Instytutu Filozofii i Socjologii PAN. Od 1 marca
1963 roku do 30 wrzesnia 1972 roku Maria pracowata na UW, najpierw
na Wydziale Ekonomii Politycznej w Katedrze Ekonometrii jako starszy
asystent (od 1 III 1963), adiunkt (od 1 X 1965) i docent nauk huma-
nistycznych w zakresie logiki i cybernetyki (od 2 XI 1968). 1 stycznia
1969 roku zostata przeniesiona do Instytutu Filozofii Wydziatu Nauk
Spotecznych UW. Pracowala tez w Zakltadzie Elektronicznej Techniki
Obliczeniowej w Warszawie. Na IT Plenerze w Osiekach (26 VIII-15 IX
1964) wyglosita wyktad Cybernetyka a sztuka.

Wezesniej, tzn. 4 XII 1962 roku, Maria obronita na Wydziale Fi-
lozoficznym UW prace doktorska Binarne sprzezenia zwrotne, opubli-
kowana w ,Studia Logica” [38]. Promotorem byl Henryk Greniewski.
Rozprawa habilitacyjna Cybernetyczny model pamieci skojarzeniowej 1
jego zastosowania w zarzgdzaniu byta oceniana przez Henryka Greniew-
skiego, Antoniego Kilinskiego, Klemensa Szaniawskiego i Tadeusza To-
maszewskiego, a kolokwium habilitacyjne na Wydziale Filozoficznym
UW odbyto sie 11 kwietnia 1966 roku. 2 listopada 1968 roku zatwier-
dzono uchwate Rady Wydziatu Filozoficznego o nadaniu Marii stopnia
naukowego docenta nauk humanistycznych w zakresie logiki (cyberne-
tyki).
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Fot. 13: Zdjecie corki Kempistego. Po lewej zdjecie Marii w dyplomie
magisterskim (skan z [[Xf15]), po prawej: Maria cybernetyk, Warszawa,
1964 (zdjecie Danuty Rago z http://fototapeta.art.pl/fti-inv16dr.html,
data dostepu 07.09.2017).

Od 1 pazdziernika 1972 roku do emerytury rozpoczetej w 1985 roku
Maria pracowala w Instytucie Organizacji Przemystu Maszynowego,
gdzie w pazdzierniku 1984 roku obchodzono uroczyscie jej jubileusz 35-
lecia pracy.

Maria byta cztonkiem Prezydium Polskiego Towarzystwa Ceberne-
tycznego (PTC) od czasu jego powstania w 1962 roku z inicjatywy Hen-
ryka Greniewskiego. Towarzystwo liczyto okoto 800 czltonkéw, gtéwnie
pracownikéw naukowych.

Oprocz prowadzenia wyktadow na UW, duzo publikowala na temat
cybernetyki, jak np. ksiazki [28], [39], [40], [42], [43] i prace [37], [41].
Byta tez cztonkiem trzech Komitetéw Redakcyjnych: PWN, seria ,,Infor-
macja i Sterowanie”, Biuletynu Informacyjnego PTC i Matego Stownika
Cybernetycznego, Wiedza Powszechna [13].

Wiemy z informacji w:
https://cmentarze.um.warszawa.pl/pomnik.aspx?pom_id=27841
(data dostepu 07.09.2017), ze Maria, jej matka Eugenia i ojczym Szcze-
pan sa pochowani we wspo6lnym grobie Pogorzelskich na Starych Powaz-
kach w Warszawie.

4. Dorobek naukowy Stefana Kempistego. Stefan Kempisty
opublikowal jedng monografie [[Ks1], skrypt litograficzny Rachunek réz-
niczkowy i catkowy w trzech czedciach [IKs1]—[Ks3] oraz 42 prace na-
ukowe w jezykach: polskim (8 prac), angielskim (1 praca) i francuskim
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(33 prace).

Monografia [[Ks4] dotyczy nieaddytywnych funkeji przedziatu i, jak
pisaliSmy wczesniej, zostata wydana po wykladach Kempistego w Pa-
ryzu w marcu 1936 roku. W niej to Kempisty rozwija idee Burkilla
o calce nieaddytywnej funkcji przedzialu i stosuje do dyskusji na te-
mat obszarow i dtugosci, a takze zajmuje sie catkg Denjoy funkcji wielu
zmiennych.

Wydawnicira Hofa Malemal ~Fizyczn ACTUALITES SCIENTIFIQUES ET INDUSTRIELLES
Sludendow Uniwe.r.ll’ieiu Sie[-un Bn']ol\-fo 824

w Wilnic ENSEMBLES ET FONCTIONS

i Exposés publiés sous la direction de
A. DENJOY
RA LH i .’FV—E K Profmaeur & s Sorbesse
i i
ROZNICZKOWY

FONCTIONS D’INTERVALLE
NON ADDITIVES
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STEFAN KEMPISTY

Prolesseur & I'Université de Wilao

I CALKOWY

Wyktady Prof Dra Stefana Kempisiego

Czqs’é L
L iezby rzeczywiste. Ciqngi iszeregi.
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PARIS
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Wilno 1934, =
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Fot. 14: Skan stron tytutowych skryptu Kempistego 1939 roku i mono-
grafii z 1931 roku.

Kempisty publikowat swoje prace gtownie w ,,Comptes Rendus Heb-
domadaires des Seances de 1’Académie des Sciences” (10 prac), ,Fun-
damenta Mathematicae” (9 prac), ,Annales de la Société Polonaise
de Mathématique” (6 prac), ,Bulletin de la Société Mathematique de
France” (3 prace), ale réwniez w czasopismach ,Wektor” (3 prace)
i ,Wiadomosci Matematyczne” (1 praca).

Zajmowal sie przede wszystkim funkcjami zmiennej rzeczywistej,
teorig calki, teoria mnogosci i podstawami matematyki. Badal rézne
rodzaje cigglosci, funkcje przedstawialne analitycznie, klasyfikacje Ba-
ire’a, Younga i Sierpinskiego oraz catki Denjoy i Burkilla. Nazwisko
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Kempistego w matematyce najczedciej pojawia sie w zwiazku z defini-
cja funkcji quasi-ciaglej, klasyfikacja funkcji Baire’a, Younga i Sierpin-
skiego oraz calka Denjoy. Topologia znajdowata sie poza gltéwnym nur-
tem zainteresowan Kempistego, ale w jego dorobku pojawia si¢ jedna
praca zwiazana z ta dziedzina. Jest to praca [[X33], ktéra dotyczy ope-
racji na przestrzeni topologicznej i byta prawdopodobnie inspirowana
twierdzeniem Kuratowskiego (1920) o 14 zbiorach, méwiacym, ze gdy
w przestrzeni topologicznej E uzywaé¢ naprzemiennie operacji domknie-
cia i dopetnienia zbioru, to otrzymamy maksymalnie 14 réznych zbiorow
(nawet dla £ = R).

W [K33] Kempisty rozpoczal badanie wlasnosci réznych operacji
okreslonych na podzbiorach A fundamentalnego zbioru E, przy czym
jako operacje w E rozumial taka funkcje ®, ktéra z kazdym podzbio-
rem A zbioru F jednoznacznie wiazala zbiér ®(A) bedacy podzbiorem
zbioru E. Badania Kempistego obejmowalty wiele réznych teorii topolo-
gicznych i bylty zwiazane z tzw. operatorami sprzezonymi. Méwimy, ze
dwie operacje @,V sa sprzezone, jezeli

O(E—-A)+V(A)=F oraz ®(E—A)-¥Y(A) =0.
Przy obecnych oznaczeniach powyzszy wzor ma postac:
O(E\A)UTY(A)=FE oraz P(E\A)NTY(A) =0.

Zbior A jest otwarty typu @, jesli A C ®(A) i domkniety typu ¥, jeshi
U(A) C A. Majac powyzsze definicje, Kempisty zajmowal sie ztozeniami
tych operacji, ich monotonicznoscia, addytywnoscig i multiplikatywno-
Scig.

4.1. Pierwsze prace Stefana Kempistego. Pierwsze trzy prace
Kempistego zostaly opublikowane w czasopismie ,Wektor”. Bylo to
jedno z pierwszych polskich czasopism specjalistycznych, ktore miato
stuzy¢ pewna pomoca w pracy dydaktycznej nauczycielom matematyki
i fizyki. Wydawano je w latach 1911-1918, a wiec w okresie, kiedy nar6d
polski zyt i rozwijat si¢ w warunkach niewoli.

Pierwsza praca Kempistego [I<1] ukazata sie w 1916 roku. Dotyczyta
ona formalnego przedstawienia permutacji wielo$cianowych, czyli per-
mutacji zwigzanych z wierzchotkami wieloscianéw, ale bez odniesienia
sie do wlasnosci metrycznych tych wieloscianéw. Rok pdzniej w tym sa-
mym czasopismie Kempisty opublikowat prace zwiazana z ptaska geo-
metrig opisowa [[X2]. Zajmowal sie w niej podstawowymi zalozeniami
geometrii ptaskiej, takimi jak postulaty Hilberta (pewniki poltaczenia i
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pewniki uporzadkowania). Rozwazal takze postulaty opisowe geometrii
liniowej Russella. Kempisty przytoczyt ich dostowna wersje i dotaczyt
swoje objasnienia, aby nastepnie dojs¢ do uktadu o pojeciach i przestan-
kach logicznie najprostszych [IX2], tzn. takich, ktére byty bardziej sfor-
malizowane, sp6jne i niesprzeczne. W nastepnych dwoch pracach ([1<3],
[[K1]) zajmowal sie indukcja matematyczna i teoria liczb. Wszystkie te
prace napisane byty w jezyku polskim i wskazywaty na duzg wiedze au-
tora, czerpang z najnowszych artykutéw matematykéw zagranicznych,
takich jak Bertrand Russell, Henri Lebesgue, René-Louis Baire, Oswald
Veblen, David Hilbert.

4.2. Klasyfikacje Baire’a, Younga i Sierpinskiego. W mono-
grafii Baire’a [5] mozna znalezé dobrze znana klasyfikacje funkeji, we-
dtug ktorej:

1. funkcje ciggle tworzg klase zerowa,

2. funkcja nalezy do klasy «, jezeli jest granica ciagu funkcji naleza-
cych do klas o numerach mniejszych niz « (o ile sama nie nalezy
do jednej z tych klas).

Suma skonczonej liczby funkceji klasy a takze jest funkcjg klasy a. Jezeli
zamiast o granicy ciggu bedziemy mowi¢ o sumie szeregu oraz rozwa-
zymy szeregi bezwzglednie zbiezne, to otrzymamy klasyfikacje Sierpin-
skiego. Kempisty nazwal te nowe klasy klasami bezwzglednymi.

Inng klasyfikacje funkcji przedstawil W. H. Young'*, ktory wykorzy-
stat ciaggi monotoniczne. Granice ciaggdéw nierosnacych funkeji ciagtych
nazywal funkcjami typu w (gdyz sa to funkcje poétciagte z gory: upper
semi-continuous functions), zas$ granice ciagéw niemalejacych funkcji
ciagltych — funkcjami typu [ (lower semi-continuous). Granice ciagow
nierosnacych (niemalejacych), ktérych wyrazami sa funkcje typu [, ozna-
czal przez ul (1), itd. (na poczatku zawsze stawial litere odpowiadajaca
ostatniemu ciagowi).

Oznaczenia te sg dla Younga wystarczajace, poniewaz rozwaza on
jedynie funkcje otrzymane za pomoca skonczonej liczby przej$¢ granicz-
nych. Klasyfikacje Younga mozna uprosci¢, nie wymagajac by wyrazy
ciagu byty jednego typu (skoro jest ich nieskoniczenie wiele, to mozna
wybra¢ podciag jednego typu). W pracy Hahna'® [30], funkcje klasy
Younga « sa nazywane funkcjami rzedu «. Zgodnie z powyzszym funk-
cje ciagte sg klasy 0, granice ciagdw monotonicznych rzedu mniejszego

4William Henry Young (1863-1942).
15Hans Hahn (1879-1934).
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niz « sa rzedu « (o ile same nie sa nizszego rzedu). Funkcje rzedu « sa
typu [ lub u zaleznie od tego, czy sa granicami ciagéw niemalejacych,
czy nierosnacych.

W drugim tomie ,Fundamenta Mathematicae” znajdujemy dwie
prace Kempistego: [[<5], [IK6].

W pierwszej z nich Kempisty zajat sie klasyfikacja funkcji przed-
stawiona przez Baire’a i pokazal, ze kazda funkcja pierwszej klasy Ba-
ire’a jest granica nierosnacego (niemalejacego) ciagu funkeji pétciagtych
z dotu (z géry). Udowodnil takze, ze kazda funkcja bedaca granica mo-
notonicznego ciggu funkcji pétciagltych tego samego typu jest rozwijalna
w szereg bezwzglednie zbiezny funkcji ciggtych. Wynika stad, ze kazda
funkcje pierwszej klasy Baire’a mozna przedstawi¢ w postaci szeregu
bezwglednie zbieznego funkcji ciaglych, zatem jest drugiej klasy Sier-
pinskiego. Réwnoczesnie, poniewaz kazda funkcja potciggla jest granica
monotonicznego ciggu funkcji cigglych, jest pierwszej klasy Younga.
Okazuje sig, ze klasyfikacje Baire’a, Younga i Sierpinskiego obejmuja
wszystkie funkcje przedstawialne analitycznie (tzn. takie, ktére mozna
przedstawi¢ za pomoca dodawania, mnozenia, przejscia do granicy), co
wynika z faktu, ze zachodzg twierdzenia:

1. Kazda funkcja « klasy Baire’a jest co najwyzej funkcja a4 1 rzedu
Younga « (obu mozliwych typow).

2. Kazda funkcja a rzedu Younga jest co najwyzej « klasy bezwzgled-
nej (Sierpinskiego).

3. Kazda funkcja « klasy Baire’a jest co najwyzej funkcja a+ 1 klasy
Sierpinskiego.

Operujac wspotczesnym jezykiem matematycznym, mozemy « klasy Ba-
ire’a (B,) i Sierpiniskiego (S,) opisa¢ w nastepujacy sposob:
Jezeli f: X — R, gdzie X jest przestrzenig metryczng, to:
By(X) =50(X) = C(X) — klasa funkcji ciagtych,
B, (X) :{ dim f,: (fn) ciag zbiezny dla kazdego x € X,
fn € By, (X) dla a, < a},
Sa(X) :{ > far D |fa] < oo dla kazdego x € X,

n=1 n=1

fn € Sa,(X) dla o, < a}.
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Wowcezas S1(X) jest klasa réznic funkeji pétciaghtych z géry (lub z dotu).
Oczywiscie S,(X) C B, (X) dla kazdego a < wy.

W pracy [[K5] Kempisty postawil problem, czy S, ([0, 1]) # B, ([0, 1])
dla kazdego takiego «, ze 1 < a < wy. W. Sierpinski [71] 1 S. Mazurkie-
wicz [50] niezaleznie od siebie pokazali, ze S1([0,1]) # B1([0,1]). Nato-
miast problem Kempistego dla o > 1 zostal rozwigzany przez Michata
Morayne’a w 1992 roku w pracy [53]. Pokazal on, ze w klasie Baire’a
funkcji mierzalnych w sensie Borela okreslonych na pewnej nieprzeli-
czalnej przestrzeni polskiej istnieje funkcja, ktérej nie da sie przedsta-
wi¢ w postaci przeliczalnej sumy funkcji bedacych a klasy Sierpinskiego.
Ponadto dla kazdego o < wy; w « klasie Sierpinskiego istnieje funkcja,
ktorej nie mozna przedstawi¢ w postaci przeliczalnej sumy funkcji, z kto-
rych kazda jest jednego z typéw « klasy Younga (przy czym Morayne
nie zaktadal, ze klasy o numerach réznych sa rozlaczne). Streszczenie
pracy [[<5] bylo opublikowane w [IX7], a pelna wersja polska w [I<g].
O pracy [IK5] wspomina Medvedev w ksiazce [50] przy opisie historii
funkcji rzeczywistych.

W pracy [[K6] Kempisty zajal si¢ wynikami Mazurkiewicza oraz de
la Vallée Poussina (uzyskanymi niezaleznie). Pokazali oni, ze dla kazdej
ograniczonej funkcji f okreslonej na zbiorze liczb rzeczywistych, pierw-
szej klasy Baire’a, oraz dowolnego ¢ > 0 istnieje taka funkcja ¢ bedaca
roznicg dwoch funkeji poétciagtych z gory, ze

1f(z) —p(z)| < e dlazeR.

Stefan Kempisty wynik ten uogélnit, rozszerzajac go na funkcje nieogra-
niczone.

TWIERDZENIE 1 (KEMPISTY, 1921) Niech f bedzie funkcja pierwszej
klasy Baire’a. Wéwezas dla dowolnego € > 0 istnieje funkcja y(x) bedaca
réznica dwoch funkeji potciagltych z gory i taka, ze |f(x) — x(x)| < e.

Aby udowodnié to twierdzenie, Kempisty najpierw pokazal, ze jezeli
f1, fo, gdzie fi < fo, sa funkcjami pierwszej klasy Baire’a, to istnieje
taka funkcja f bedaca réznicg dwoch funkeji potciggtych z gory, ze

filz) < fz) < fo(z).

Wowcezas dla fi(z) = f(z) — € oraz fo(x) = f(x) istnieje funkcja
x(x) = ¢(x) — Y(x) (¢,¢ — polciagle z géry) spelniajaca nieréwnosci
Fi() < x(@) < fula).

Twierdzenie to zostalo uogélnione przez Sierpinskiego w [75] w na-
stepujacy sposob: jesli f: R — R jest klasy mniejszej lub réwnej «, to
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dla dowolnej liczby € > 0 istnieje taka funkcja g: R — R klasy mniej-
szej lub réwnej «, ze g(z) jest wielokrotnoscia e dla kazdego x € R oraz
|f(z) — g(x)| < € dla kazdego x € R.

Kempisty badat funkcje pierwszej klasy Baire’a i w pracy [[<6] po-
kazal, jak miedzy dwie funkcje tej klasy, fi i fo, fi < fo, wprowadzié
funkcje f (fi < f < f2) bedaca r6znica dwoch funkeji poéiciagtych
z gory.

Rozwazania dotyczace funkcji bedacej roznicag dwoch funkeji potcia-
glych z géry mozemy znalezé we wezedniejszej pracy Sierpinskiego [74],
w ktorej pokazal, ze funkcja rzeczywista jednej zmiennej rzeczywistej
jest rozwijalna w szereg bezwzglednie zbiezny wtedy i tylko wtedy, gdy
jest roznica dwoch funkeji pétciaglych z gory (czyli pierwsza klasa Sier-
pinskiego sktada si¢ z réznic funkeji pétciagtych z gory).

Twierdzenia Mazurkiewicza, Sierpinskiego i Kempistego z [I<6] byly
uogélniane w pracach [63] i [32].

W 1908 roku Young udowodnit twierdzenie, ktére nazwat ,Rome
theorem”, poniewaz byto prezentowane w Rzymie na miedzynarodowe;j
konferencji. Bylo to jedno z pierwszych twierdzen dotyczacych zupel-
nie dowolnej funkcji, nieposiadajacej zadnych dodatkowych wlasnosci.
Dla dowolnej funkcji rzeczywistej jednej zmiennej rzeczywistej przez
C*(f, z) Young oznaczyt zbiér wszystkich liczb bedacych granicami cia-
gow f(x,) dla x, — x+. Analogicznie: C~(f, z) to zbiér wszystkich liczb
bedacych granicami ciggéw f(z,) dla z, — z—. Young udowodnit, ze
dla dowolnej funkcji f istnieje taki zbior przeliczalny E, ze rownosé
C~(f,x) = C*(f, ) zachodzi dla wszystkich z € R\ E.

W pracy [[X10] Kempisty zamiast zwyklych granic rozwazal gra-
nice aproksymatywne i udowodnit, ze zbiér punktéw, w ktorych granice
aproksymatywne: lewo- i prawostronna dowolnej funkcji f: R — R ist-
nieja i sg rozne, jest co najwyzej przeliczalny. Rezultat ten jest cytowany
np. w [11, str. 346] i w [78, str. 12].

Przypomnijmy, ze y jest granica aproksymatywng funkcji f w punk-
cie xg, jezeli istnieje taki zbiér mierzalny A, ze

. m(AN[xg—h,xo+h]) L
B 2 = lorasy = Jo )

W 1925 roku Sierpinski [76] podal przyktad funkeji dwoch zmiennych
polciaglej z gory ze wzgledu na kazda zmienng, ktora nie byta mierzalna.
Kempisty w [[K22] pokazal, ze mierzalnos$¢ funkcji jest zachowana, jezeli
funkcja jest polciagla z gory ze wzgledu na jedng zmienng i péiciagta
z dotu ze wzgledu na druga. Doktadniej Kempisty udowodnit, ze:
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TWIERDZENIE 2 (KEMPISTY, 1929) Jezeli f: R* — R jest polciagta
z gory ze wzgledu na jedna zmienng i pélciagta z dotu ze wzgledu na
druga zmienng, to jest co najwyzej pierwszej klasy Baire’a.

Dowod przebiegat w kilku etapach. Najpierw Kem;)nsty pokazal, ze
jezeli f jest potciagta z dotu ze wzgledu na z, zas M (x0,Yo) 0zZnacza
granice gorna funkeji ¢(y) = f(zo,y) na przedziale y € (yo —k, yo + k),
gdzie k € R, to M,gy) (jako funkcja dwéch zmiennych) jest pélciagla
z dotu. Jezeli m,(gy) (20, Yo) oznacza granice dolna funkcji ¢ na tym samym
przedziale i f jest polciagta z gory ze wzgledu na x, to m,(ﬁy) jest funkcja
polciagta z gory. W dowodzie twierdzenia dla ustalenia uwagi Kempisty
zatozyl, ze f jest potciagta z dotu ze wzgledu na x i potciagta z gory ze
wzgledu na y. Kempisty zauwazyt, ze dla kazdego n € N

m$ (z,y) < fla,y) < MY (z,y).

Ponadto ciag {M(f)}neN jest nierosngcy, wiec M® = lim M W jest

granicg nierosngcego ciggu funkcji poétciggtych z dotu. Podobnie m( ) =
11m m(l) jest granica niemalejacego ciagu funkcji potciggtych z gory.

Zatem M ®) gest typu ul, zas m® jest typu lu w klasyfikacji Younga.
Poniewaz m < MY oraz m(” jest polciagta z gory, zas MY jest
polciagta z d%lu, Wi@cn dla kaZdeg?o n € N istnieje taka funkcja ci@%la fn
ze

m (x,y) < fulz,y) < MY (z,y)

dla (z,y) € R% Otrzymujemy ciag funkcji ciaglych {f,}nen zbieznych
do funkcji f, czyli f jest co najwyzej pierwszej klasy Baire’a.

Rezultat ten jest cytowany w pracach [1], [18] 1 [78].

Funkcjami Baire’a Kempisty zajmowal sie takze w [I<{17], natomiast
pewne uogdlnienia funkeji pétciggtych (Kempisty nazywal je funkcjami
relatywnie pétciagtymi lub poéteiagtymi wzgledem pewnej funkeji) roz-
wazal takze w pracy [[K34].

Klasyfikacja Baire’a i Younga pojawia si¢ takze w pracy [ ], gdzie
Kempisty zajmowat sie klasyfikacja pochodnych czastkowych funkcji
dwdéch zmiennych, a takze mierzalnoscia pochodnych Diniego. W 1922
roku S. Banach udowodnil, ze pochodne Diniego funkcji mierzalnej sa
mierzalne. Przyktadem funkcji z niemierzalnymi pochodnymi Diniego
jest funkcja charakterystyczna zbioru niemierzalnego.

J.C. Burkill i U.S. Haslam-Jones w 1932 roku wykazali mierzalno$¢
pochodnych czastkowych funkcji mierzalnej dwoch zmiennych, nato-
miast Kempisty udowodnit (zob. [K31, Tw. 5]), ze jezeli f(z,y) jest
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mierzalng funkcja okreslong na zbiorze E, to ekstremalne pochodne
czastkowe D, f i D, f sa mierzalne w E.

4.3. Funkcje quasi-ciaggle w sensie Kempistego. Wyglada na
to, ze pojecie funkcji quasi-cigglte] w sensie Kempistego, opublikowane
w 1932 roku w pracy [[{29], stalo si¢ trwala nazwa, bowiem praca ta
jest najczesciej cytowang jego pracg. Wywarta ona ogromny wplyw na
prace wielu matematykow.

Pojecie byto wprowadzone juz w 1931 roku w odczycie Kempistego
na IT Kongresie Matematykéw Polskich w Wilnie we wrzesniu 1931 roku.
Odnotujmy w tym miejscu ze, jak napisal Kempisty w swojej pracy
[ , str. 184] pojecie quasi-ciagltodci ma swoj poczatek w pracy Hahna
[29, str. 310], jednak pojecie quasi-ciagloéci byto prawdopodobnie po
raz pierwszy uzyte przez Baire’a w 1899 roku w jego pracy [/, str. 98]
w zwigzku z badaniem punktéw cigglodci funkeji z R? do R, cigglych ze
wzgledu na kazda zmienna z osobna (zob. tez [68, str. 91]).

DEeFINICJA 1 (KEMPISTY, 1932) Funkcja f: R — R jest quasi-ciagta
(w sensie Kempistego), jesli dla kazdego € > 0, kazdej liczby rzeczywistej
x 1 jej otwartego otoczenia U istnieje taki otwarty i niepusty podzbior
V zbioru U, ze |f(z) — f(y)| < e dla wszystkich y nalezacych do V.

Wszystkie funkcje ciagle, jak réwniez wszystkie funkcje lewo- i prawo-
stronnie ciggte, sa quasi-ciaglte. Funkcja quasi-ciagta jest takze funkcja
f: R — R dana wzorem

0 dlaxz#0,
Jx) = {1 dla z =0,

ktora jest obustronnie nieciggta w punkcie 0.

W pracy [[<32] Kempisty wprowadzit pojecia quasi-ciaglosci i syme-
trycznej quasi-ciggtosci funkeji f(x,y) na przestrzeni X x Y, gdzie X
iY sg skonczonymi produktami przestrzeni metrycznych.

W 1961 roku definicja Kempistego zostata uogélniona przez N. Mar-
tina [53] na dowolne przestrzenie topologiczne X, Y: funkcja f: X — Y
jest quasi-ciggla, jezeli przeciwobraz dowolnego zbioru otwartego jest
quasi-otwarty, tzn. ma geste wnetrze. W tym samym roku S. Marcus
pokazal [52]; ze istnieje funkcja quasi-ciagla f: [0,1] — R, ktéra nie
jest mierzalna w sensie Lebesgue’a. W tej samej pracy udowodnit takze,
ze dla kazdej liczby porzadkowej o < w istnieje funkcja quasi-ciagta
f:10,1] — R, ktéra nalezy do « klasy Baire’a i nie nalezy do zadnej
klasy Baire’a o numerze nizszym od «.
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Kempisty zdefiniowal tez symetryczng quasi-ciggtosc funkcji oraz
udowodnit klasyczne twierdzenie o quasi-ciagtosci funkeji dwoch zmien-
nych rzeczywistych.

TWIERDZENIE 3 (KEMPISTY, 1932) Niech f: R? — R. Jezeli funkcje

fz() = f(z,-) 1 fY() = f(-,y) sa quasi-ciagte na R, to funkcja f jest
quasi-ciggla na R?.

Szerokie opracowanie quasi-ciagtosci wraz z wieloma uogélnieniami (np.
dotyczacymi multifunkeji) zostato przedstawione przez Neubrunna w [61].
Praca Kempistego [[K29] spowodowala rozwazanie i badanie innego
typu nieciaglodci (w tym tez wyzej wspomnianego klasycznego twierdze-
nia Kempistego) jak np.: klikowosé, pétciagtosé, prosta ciagtosé, pseudo-
ciaglosé, prawie ciagtosé¢ etc. Badali je (chronologicznie) Bledsoe [3],

Thielman [79], Marcus [52], Levine [16], Neubrunnova [62], Grande [27],
Seweryn-Kuzmanovska i Chalamani [73].

Praca Kempistego [[X29] jest cytowana w ksiazkach takich autoréw
jak np. Bruckner [9], Hart—Nagata [31], Thomson [30] oraz w wielu

pracach, m.in. w [2], [15], [19], [25]-[27], [35], [+4], [45], (47, (49151,
[53], 1571, [9IH62], [68], [73] 1 [75]

4.4. Aproksymatywna ciggltosé. Funkcje aproksymatywnie cig-
gle wprowadzit i badal Denjoy [20] w 1918 roku w swojej pracy o po-
chodnych. Funkcja f zdefiniowana w otoczeniu xg jest aproksymatywnie
ciggla w punkcie zg, jezeli zbior {x € E: |f(x) — f(zo)| < €} posiada
w tym punkcie gestosé¢ réwna jeden niezaleznie od € > 0.

Denjoy udowodnit m.in., ze funkcja mierzalna i ograniczona w prze-
dziale [a,b] jest réwna pochodnej swej catki w kazdym punkcie, w kto-
rym jest aproksymatywnie ciagta (dowéd znajdujemy tez u Kempistego
w [I[X15, str. 18-19] oraz w ksiazce [10, Tw. 7.36 na str. 317]).

Kempisty w [[X15] zdefiniowal quasi-aproksymatywna ciagtosé: funk-
cja f nazywa sie quasi-aproksymatywnie cigglq w punkcie xq, jezeli zbior
{r e E: |f(x)— f(xo)| < e} posiada w tym punkcie gbrng gestosé rowna
jeden niezaleznie od € > 0. Udowodnit tez analogon twierdzenia Denjoy
w [[1D, str. 25-26].

TWwIERDZENIE 4 (KEMPISTY, 1925) Funkcja ograniczona w przedziale
[a, b] jest réwna liczbie pochodnej swej catki w kazdym punkcie, w kto-
rym jest quasi-aproksymatywnie ciggta.

Zaréwno praca [[K15], jak i jej wersja skrocona [KK11], wplynety do
czasopism w grudniu 1922 roku, ale pierwsza z nich zostata opubliko-
wana dopiero w 1925 roku. Praca ta byta rozprawa habilitacyjnag Kem-
pistego.
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Kolejne prace Kempistego dotyczace aproksymatywnej ciggtosci funk-

cji rzeczywistych to: [[K12], [IX16], [IX20]. Sa one zwiazane z jego wcze-
$niejszymi pracami [K9], [[<10], [IKX15].
W pracy [K12] z 1925 roku Kempisty podal okreslenie skrajnych

granic aproksymatywnych oparte na pojeciu kresow z pominieciem zbio-
réw o gestosci A dla A € (0,1) oraz udowodnil, ze granice skrajnie
aproksymatywne nalezqg do trzeciej klasy Younga. Ponadto uproscit do-
wody twierdzenia Denjoy (1915, [20, str. 183]): Funkcja aproksyma-
tywnie ciggla jest pierwszej klasy Baire’a oraz twierdzenia Carathe-
odory’ego (1918, [14, str. 406]): Funkcja mierzalna jest prawie wszedzie
rowna funkcj drugiej klasy Younga.

W pracy [I[<16] Kempisty udowadnia uogdlnienia twierdzenia New-
mana o pochodnych funkcji o wahaniu ograniczonym (1923): Pochodna
reqularna sumowalna dowolnej funkcji zbioru jest aproksymatywnie cig-
gla i znane twierdzenie Denjoy (1915, [20, str. 173]): Funkcja aprok-
symatywnie ciggla ograniczona jest reqularng pochodng swej catki na
zbiorze.

W pracy [[<20] Kempisty podal nowa wlasno$¢ pochodnych regu-
larnych. Z tej wlasnosci wynika ciggto$¢ w sensie Darboux: pochodne;j
funkcji jednej zmiennej oraz funkcji aproksymatywnie ciagte;j.

W 1922 roku W. Sierpinski pokazal, ze zbiér punktéow, w ktorych
fi(x) # f-(x), jest przeliczalny, natomiast w 1924 roku Kempisty [[<10]
uzyskal analogiczny rezultat dla zbioru punktéw, w ktérych np. goérna
granica aproksymatywna prawostronna jest mniejsza od dolnej granicy
aproksymatywnej lewostronne;j.

4.5. Calka Kempistego. Niech funkcja F': [a,b] — R bedzie réz-
niczkowalna. Wiadomo, ze gdy pochodna F’ jest calkowalna w sensie
Riemanna, to

/x F'(t)dt = F(z) — F(a) dla kazdego x € [a, b], (1)

ale a priori F' nie musi by¢ catkowalna w sensie Riemanna. Jesli wez-
miemy catke Lebesgue’a zamiast catki Riemanna, to nadal potrzeba, by
F’ byta calkowalna w sensie Lebesgue’a, a wiadomo, ze istnieja funkcje
F’ ktére nie sg w tym sensie catkowalne.

Poszukiwania takiej definicji calki na przedziale [a, b], aby kazda po-
chodna F’ byla catkowalna na [a,b] oraz aby zachodzita formuta (1)
doprowadzity do zdefiniowania catki Denjoy w 1912 roku (tzw. catka
Denjoy w waskim sensie), Perrona w 1914 roku, Henstocka i Kurzweila
(1955 i 1957). Okazalo sie jednak, ze wszystkie te definicje sa réwno-
wazne.
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W latach trzydziestych w [[<30] Kempisty zdefiniowal dwuwymia-
rowa catke Denjoy zwang czasami catkq Denjoy—Kempistego lub catkq
Kempistego. W [IX37] teorie te rozwinal na przypadek n-zmiennych
w nastepujacy sposob. Dane sg zbiér R oraz rodzina S wszystkich prze-
dziatéw I = [ay,b1] X ... X [an, b,] C R™, ktoére nie maja wspdlnych
punktéow wewnetrznych. Podziatem zbioru R nazywamy taka skonczona

podrodzine Sy rodziny S, ze R = |JI. Przez |I| oznaczamy miare, zas
So
przez p(I) wspolezynnik regularnosci przedziatu I, czyli iloraz |I|/|K],

gdzie K jest najmniejsza kostka zawierajaca I. Najwieksza z liczb p(I)
dla I € § nazywamy wspotczynnikiem regularnosci rodziny S. Rozwa-
zamy addytywna, ciaglta w sensie Saksa funkcje przedziatu F(I) (tzn.
F(I)— 0 dla [I| — 0) okreslona na S. Jezelidlaustalonego wspo6t-
czynnika regularnosci p(S) oraz dlakazdego podziatu Sy zbioru R istnieje
i jest skoniczona granica sumy > F(I), to nazywamy ja catka Kempistego.

1€850
Funkcje F' catkowalng dla p(S) = % Kempisty nazywal regularnie
catkowalna. W pracy [[<30] Kempisty badal wlasnosci tak zdefiniowa-

nej calki i udowodnit, ze kazda funkcja ciggta jest regularnie catkowalna.
Ponadto pokazal, ze jego catka jest funkcjg addytywna i jednorodng
oraz ze kazda funkcja F' regularnie catkowalna na R jest regularnie cat-
kowalna na dowolnym zbiorze Ry C R.

Wyniki Kempistego zostaly wykorzystane przez Ralpha Henstocka
w jego pracy doktorskiej [33]. Jeden z rozdzialow tej pracy (rozdzial 3
zatytutowany Special functions) zostal skonstruowany analogicznie do
pracy [[X30]. Henstock rozwazal w nim pewne typy catek funkcji prze-
dziatu oraz badal ich wlasnosci dla funkcji o wahaniu skonczonym, funk-
c¢ji absolutnie ciggtych, absolutnie pétciagtych, catkowalnych wzgledem
dowolnego zbioru E.

Calce Kempistego zostal poswiecony calty rozdzial pracy K. Osta-
szewskiego [00] (rozdzial 4 zatytulowany The integral of Kempisty),
w ktorym zostata przedstawiona definicja catki dla wspotezynnika regu-
larnosci p(S) > p, gdzie p jest ustalona liczba przedziatu (0,1). Osta-
szewski pokazal, ze kazda funkcja catkowalna w sensie Kempistego jest
catkowalna w sensie Lebesgue’a na pewnym niezdegenerowanym prze-
dziale domknietym. Przedstawit réwniez definicje catki Kempistego za
pomoca odpowiedniej bazy rozniczkowania.

Kempisty zajmowat si¢ catkami takze w pracach [[<13], [IX14], [KX18],
[K19], [K23], [K20], [KK27], przy czym najwazniejsze ich wlasnosci przed-
stawil w [ 13], [[K23], [K20].

O calce Kempistego badz catce Kempistego-Denjoy wspomina sie
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np. w ksiazkach [6], [7], [16] 1 [66] oraz w pracach [12], [13], [33], [64]

i[65].

4.6. Funkcje przedzialu. W pracach zwigzanych z catkami Kem-
pisty rozwazal czesto funkcje przedziatu (np. [[<19]-[K21], [[K26]-[K28],
[[X36], [IK37], [KK39]) 1 badal ich whasnosci. W pracy [[<30] zdefiniowal
funkcje przedziatu absolutnie ciagte, absolutnie péiciagte (z gory i z do-
tu), uogdlnione rodzaje tych funkcji, funkcje o wahaniu ograniczonym
oraz pochodna funkcji przedziatu.

Niech S bedzie dowolnym uktadem elementarnym pokrywajacym
zbior R C R", czyli skonczong rodzing przedziatow domknietych nieza-
chodzacych na siebie zawartych w R, zas F' funkcja przedziatu okreslong
na §. Wowcezas F' jest absolutnie ciagla na R, jezeli

Ve>036=0(c) >0(|S| <0 =|F(S)| <e).

Jezeli wspotezynnik regularnosci uktadu S nie przekracza %, to mowimy;,
ze funkcja F' jest regularnie absolutnie ciggta.

Kempisty pokazal, ze jezeli funkcja F' jest regularnie catkowalna, to
jest regularnie absolutnie ciggta.

Jezeli w definicji funkcji (regularnie) absolutnie ciagtej warunek
|F(S)| < € zastapimy przez F'(S) > —¢, to otrzymamy funkcje (regular-
nie) absolutnie pélciagla z dotu, jesli przez F/(S) < ¢, to mamy funkcje
(regularnie) absolutnie potciagta z géry.

Pochodna funkcji F' w punkcie x € R nazywamy granice DF(z) =

F(I
}im ‘E_R Analogicznie otrzymujemy pochodna dolng DF(x) i gérna
DF(x). Kempisty udowodnil, ze jezeli funkcja F' jest absolutnie po6l-
ciagta z dotu na R, to dla dolnej i gornej catki Kempistego zachodza
nier6wnosci:

R

/F}!DF(x)da:,!F}}!DF(m)dx.

Ponadto, kazda osobliwa (tzn. majaca pochodng réwna 0 dla prawie
wszystkich € R) addytywna funkcja przedziatu, ktora jest regularnie
absolutnie ciagta na R, jest tozsamosciowo réowna zero.

Rozdzial 3 pracy [I[<30] po$wiecony jest funkcjom przedziatu o waha-
niu ograniczonym. Mowimy, ze funkcja przedziatu F' ma wahanie ograni-

czone na R, jezeli gérna catka Burkilla f|F | jest skonczona. Poprzez za-

miane catki Burkilla na catke Kempistego otrzymujemy funkcje o regu-
larnym wahaniu ograniczonym na R. Kempisty pokazal, ze suma dwdch
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funkcji o regularnym wahaniu ograniczonym jest funkcja o regularnym
wahaniu ograniczonym, a kazda funkcja regularnie absolutnie ciggta ma
regularne wahanie ograniczone. Ponadto, jezeli funkcja o regularnym
wahaniu ograniczonym jest ciagta i nierosnaca, to jest regularnie catko-
walna.

Kempisty kontynuowat tematyke funkcji absolutnie potciagtych oraz
catkowalnych w r6znym sensie (np. Riddera, Perrona) w pracy [l<39].

Podane definicje i rezultaty Kempistego zostaly zauwazone i wyko-

rzystane, miedzy innymi w [12], [10], [15], [22], [32] = [34], [64], [05] 1 [71].

4.7. Teoria pola powierzchni. Wydawatoby sie¢, ze korzystajac
z metody obliczania dlugosci krzywej, w analogiczny sposob mozemy
obliczaé pole A(S) powierzchni ograniczonej S. Okazato sie jednak, ze
nie mozna bezpos$rednio przenies¢ obu definicji dtugosci tuku na przy-
padek pola powierzchni. Zatézmy, ze Sy jest dowolnym ciagiem wpisa-
nych wielo$cianéw, ktérych érednice daza do zera. Jedna definicja sta-
nowitaby, ze pole powierzchni A(S) jest kresem gornym liczb A(Sy) dla
wszystkich wielo$cianéw wpisanych (ale wéwczas nawet w najbardziej
prostych przypadkach otrzymujemy +o00). Druga definicja okreslataby
pole A(S) jako granice ciagu liczb A(Sk), ale wéwezas nawet przy zato-
zeniu, ze $rednica takich wieloscianéw dazy do zera, granica ta nie mu-
siataby istnie¢. Odpowiedni kontrprzyktad podali H. A. Schwarz (1880)
i G. Peano (1882). Po tym kontrprzyktadzie, w 1902 roku, Lebesgue
zdefiniowat pole powierzchni nastepujaco. Rozwazamy wszystkie ciagi
wieloScianoéw Sy, ktore zbiegaja jednostajnie do S. Polem powierzchni
S nazywamy liczbe A(S) = inf[limg_ . inf A(Sk)], gdzie infimum jest
brane po wszystkich ciggach powierzchni wieloscianow takich, jak za-
tozylismy wezeéniej. W zaleznoéci od sposobu przyblizania powierzchni
S polami wieloscianow wpisanych otrzymujemy definicje wedtug Lebes-
gue’a i Gedezego. Obie te metody przedstawit T. Rad6 w pracy [69].

Korzystajac z wezesniej wspomnianych metod, otrzymujemy poniz-
sze wzory okreslajace pole powierzchni S. Dla dowolnej powierzchni S
danej przez funkcje ciagta z = f(z,y) dla (z,y) € P, gdzie P jest pro-
stokatem [a, b] x [c, d], przy zalozeniu, ze pochodne czastkowe f, i f, sa
ciaglte w P, pole tej powierzchni S wynosi

A(S) = [[ 1+ (2 + (£ dudy. 2)

W przypadku parametrycznych réwnan powierzchni S danych przez
funkcje x = x(u,v),y = y(u,v),z = z(u,v), (u,v) € P, gdzie prostokat
P = [a,b] X [c,d] jest w uv-plaszezyznie: jezeli x(u,v),y(u,v), z(u,v)
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maja ciagle pochodne czastkowe w P, to pole tej powierzchni S wynosi

A(S) = // VX2 4 Y2+ 22 dud, (3)

gdzie X,Y, Z oznaczajg jakobiany X = gég:i;,Y = ggii;, 7 = ggig%

Wzory (2) i (3) nasuwaja pytania w zwiazku z szerszymi klasami
powierzchni. Uogoélnienia szty w dwéch kierunkach. Przede wszystkim
dla powierzchni S opisanej funkcja x = f(z,y) (gdzie (z,y) € D,
D C R?) starano sie ostabi¢ zalozenia dotyczace istnienia i ciggltodci po-
chodnych czastkowych i poszukiwano ogoélniejszych warunkow, by odpo-
wiadajgca powierzchnia byta skoriczona i nadal dawata sie opisaé¢ przez
wzér (2). W 1926 roku L. Tonelli udowodnit, ze na to, by pole po-
wierzchni z = f(z,y) byto skonczone, potrzeba i wystarcza, by funkcja
f byta funkcja o wahaniu skonczonym (wahanie w sensie Tonellego).
Odnotujmy, ze jesli powierzchnia z = f(x,y) ma pole skonczone, to
pochodne czastkowe f, 1 f, istnieja prawie wszedzie i catka (2) istnieje
w sensie Lebesgue’a. Tonelli (1926) wykazal takze, ze jezeli powierzch-
nia S ma skonczona miare Lebesgue’a, f jest funkcja o skonczonym
wahaniu w D, pochodne czastkowe f,, f, istnieja prawie wszedzie w D
i sg catkowalne w sensie Lebesgue’a w D, to

A(S) > [[ 1+ (f)2 + (f,)? dady,

przy czym rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy f jest absolutnie
ciagta w D (zob. [71, Chapter VIJ).

Drugi kierunek uogélnien dotyczyt powierzchni opisanych wzorami
parametrycznymi. Okazalto sie, ze wzor (3) zachodzi, gdy funkcje opisu-
jace S speliaja warunek Lipschitza, ale nie byt znany ogdlny warunek
konieczny i dostateczny na to, zeby pole powierzchni S byto skoniczone
i ewentualnie dawalo si¢ opisa¢ wzorem (3).

W pracy [[<38] Stefan Kempisty podal zastosowanie funkcji pro-
stokata (analogicznej do funkcji przedziatu) do wyznaczania pola po-
wierzchni z = f(x,y), (z,y) € S. Dla ustalonego h,k > 0 rozwazamy
prostokat R = [a,a+h] x [b, < b+k]. Méwimy, ze jest on semi-regularny,
jezeli 1/2 < h/k < 2. Zakladamy, ze powierzchnia S daje sie pokry¢ ta-
kimi semi-regularnymi prostokatami Ry, ... R,, ze nie maja one wspol-
nych punktéw wewnetrznych oraz ze F' jest addytywna funkcjg prosto-
kata. Analogicznie jak w rozdziale 4.6 Kempisty badal semi-regularng
catke funkcji F' na powierzchni S oraz funkcje absolutnie semi-regularne.
Udowodnit, miedzy innymi, nastepujace twierdzenie:
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TWIERDZENIE 5 (KEMPISTY, 1936) Jezeli F' jest semi-regularnie ab-
solutnie ciggta, to

/F:/ VX2 1 Y21 22 dudv.
5 Q

W tej samej pracy, rozszerzyl swoja metode na trojkaty w nastepujacy
sposob: prostokat R dzielimy na dwa trojkaty prostokatne 77 i T, przy
czym tréjkat Ty ma wierzcholki (a,b), (a + h,b) i (a + h,b+ k), za$
wierzchotkami T5 sa punkty (a,b), (a,b+h) i (a+ h,b+ k). Wpisywane
wielo$ciany miaty trojkatne Sciany i ich rzuty na ptaszczyzne xy byly
wymienionymi wezesniej trojkatami T} i T5. Kempisty pokazal, ze wpro-
wadzenie funkcji trojkata pozwolito na rozszerzenie klas powierzchni, do
ktorych stosuje sie jego metoda (nazywana metoda triangulacji).

Kempisty kontynuowat swoje rozwazania w pracy | |, ktéra doty-
czyta pola Lebesgue’a A(S) powierzchni S danej réwnaniami parame-
trycznymi z = z(u,v),y = y(u,v), z = z(u,v), gdzie podane funkcje sa
ciagte na kwadracie (): 0 < u,v < 1 i maja pochodne czastkowe prawie
wszedzie w Q.

Rezultaty Kempistego [[<35], [[X38], [[<10] - [IK<12] zostaly zauwazone
w ksigzkach (chronologicznie): Saksa [72], Rad6 [70] i Cesari [17] oraz
w pracach: Frécheta [23], Toralballa [$1], Alperta—Toralballa [3] i Gran-
dona—Perrina [24].

4.8. Przestrzenie Kempistego. Pojecie quasi-ciagtosci wprowa-
dzone w pracy [[<29] postuzyto do zdefiniowania przestrzeni Kempistego.
Definicje te wprowadzit w 1999 roku, w swojej pracy habilitacyjnej,
V. K. Maslyuchenko (zob. [51], po ukrainsku). Mozemy ja takze zna-
lez¢ w bardziej dostepnym artykule [59] z 2006 roku napisanej przez
V. V. Mykhaylyuka, wspotautora wielu artykutow V. K. Maslyuchenki.

Przestrzen topologiczna Y nazywamy przestrzeniq Kempistego, jezeli
dla kazdej przestrzeni Baire’a X kazda funkcja f : X x Y — R quasi-
ciggta ze wzgledu na pierwszg zmienng oraz ciggta ze wzgledu na druga,
ma wtasnosé Namioki, tzn. istnieje zbiér A gesty w X i typu Gy taki,
ze f jest ciaglta w kazdym punkcie zbioru A x Y. W [59] Mykhaylyuk
pokazal, ze produkt dowolnej rodziny zwartych przestrzeni Kempistego
jest takze przestrzenig Kempistego. Tematyka ta jest kontynuowana np.

w pracy [57].
Podziekowania

Dziekujemy Archiwum Matematykoéw Polskich przy bibliotece IMPAN
w Warszawie za zdjecia 4 (ZF238), 10 (ZF410) i 12 (ZF408) oraz za
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zgode na ich opublikowanie, Archiwum Akt Nowych za odptatne prze-
stanie 60 stron dokumentéw Kempistego [I[<{2], Danucie Ciesielskiej z War-
szawy za przestanie dokumentéw z Archiwum UJ oraz skanéw prac
[[K9], [K16], [K41], Walerianowi Piotrowskiemu z Warszawy za skany
zyciorysu i wykazu publikacji Marii Kempisty z Archiwum Uniwersy-
tetu Warszawskiego | ], Bibliotece Uniwersytetu Mikotaja Koper-
nika w Toruniu za zdjecia 5 i 6 (ze zbioréw Sekcji Dokumentéw Zycia
Spotecznego Biblioteki Uniwersyteckiej, sygn. F-2470) oraz za zgode
na ich opublikowanie, Bibliotece Gléwnej AGH za skan pracy [lK17]
przestany w grudniu 2016 roku, Krzysztofowi Maslance z Warszawy za
informacje o zdjeciach 7 i 8 dostepnych w domenie publicznej oraz Olek-
sandrovi Maslyuchence za udostepnienie pracy habilitacyjnej ojca [54].
Dzigkujemy takze Romanowi Dudzie za mozliwos¢ skorzystania z nie-
publikowanej jeszcze pracy | ].

5. Spis publikacji Stefana Kempistego'®
5.1. Spis ksigzek i monografii

[Ksl] Rachunek rézniczkowy i calkowy. Cz. 1. Liczby rzeczywiste. Ciggi i sze-
regi, Wydawnictwa Kota Matematyczno-Fizycznego Studentéw Uni-
wersytetu St. Batorego, Zaktad Litogr. Ch. Laskow i Syn, Wilno 1931,
v+346 stron.

[Ks2] Rachunek rézniczkowy i calkowy. Cz. 2. Pochodne i rézniczki, szeregi
potegowe, calki nieoznaczone i oznaczone, zastosowanie geometryczne,
Wydawnictwa Kota Matematyczno-Fizycznego Studentéw Uniwersy-
tetu St. Batorego, Zaktad Litograficzny Ch. Laskow i Syn, Wilno 1931,
398 stron.

[Ks3] Rachunek rézniczkowy i calkowy. Cz. 3, Funkcje dwu i wielu
zmiennych, funkcje uwiklane, Jacobiany, Wydawnictwa Kola
Matematyczno-Fizycznego Studentéw Uniwersytetu St. Batorego,
Zaktad Litograficzny Ch. Laskow i Syn, Wilno 1931, 212 stron.

[Ksd]* Fonctions d’intervalle non-additives, Actualities Scientifiquest Indu-
strielle 824, Ensembles et Fonctions. III. Hermann & Cie, Paris 1939,
62 strony. JFM 65.1175.01, MR 0001271, Zbl 0026.39101, Bibliotheque
National de France.

16Prace badz ksigzki oznaczone gwiazdka *, w tej i dalszych czesciach bibliogra-
fii, sg swobodnie dostepne w internecie. Skréty ponizej: JEM = Jahrbuch iiber die
Fortschritte der Mathematik, MR = Mathematical Reviews, Zbl = Zentralblatt fiir
Mathematik.


http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:65.1175.01&format=complete
http://www.ams.org/mathscinet-getitem?mr=0001271&return=pdf
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:0026.39101&format=complete
http://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k387682/f1.image
http://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k387682/f1.image
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:= Zentralblatt f\unhbox \voidb@x \bgroup \let \unhbox \voidb@x \setbox \@tempboxa \hbox {u\global \mathchardef \accent@spacefactor \spacefactor }\accent 127 u\egroup \spacefactor \accent@spacefactor r Mathematik.&format=complete
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:= Zentralblatt f\unhbox \voidb@x \bgroup \let \unhbox \voidb@x \setbox \@tempboxa \hbox {u\global \mathchardef \accent@spacefactor \spacefactor }\accent 127 u\egroup \spacefactor \accent@spacefactor r Mathematik.&format=complete
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[Ksb] Rownania rézniczkowe, Koto Matematyczno-Fizyczne Studentéw
USB, skrypt!’.

5.2. Spis prac naukowych

[K1] O wukiadach i permutacjach wieloscianowych, ,Wektor” 5 (1915/6),
2. 9-10, 193-198.

[K2] Podstawy plaskiej gieometrji opisowej, ,Wektor” 6 (1916/7), z. 2, 89—
104.

[K3]* Zasada indukcji matematycznej a postulat Dedekinda, ,Wektor” 6
(1918), z. 34, 209-214.

[K4]* O zasadach formalnej teorji liczb naturalnych, ,Wiadomosci Matema-
tyczne” 24 (1920), 187-196.

[K5]* Sur les séries itérées des fonctions continues, ,Fundamenta Mathe-
maticae” 2 (1921), 64-73. JFM 48.0276.04.

[K6]* Sur approximation des fonctions de premiére classe, ,Fundamenta
Mathematicae” 2 (1921), 131-135. JFM 48.0276.05.

[K7]* Sur les trois classifications des fonctions représentables analytiqu-
ement, ,Annales de la Société Polonaise de Mathématique” 1 (1922),
72-73. JFM 48.1204.01.

[K8]* O trzech klasyfikacjach funkcji przedstawialnych analitycznie, Dodatek
do Rocznikéw Polskiego Towarzystwa Matematycznego (= Annales de
la Société Polonaise de Mathématique. Supplement) 1 (1922), 41-49.
JFM 48.0277.02.

[K9] O aproksymatywnej cigglosci funkcyj pochodnych, Prace Towarzystwa
Przyjaciél Nauk w Wilnie. Wydzial Nauk Matematycznych i Przy-
rodniczych (=Travaux de la Société des Sciences et des Lettres de
Wilno/Classe des Sciences Mathématiques et Naturelles oraz Bulletin
du Séminaire de Mathématiques de I’Université de Wilno) 1 (1923),
17-28.

[K10]* Sur les fonctions approzimativement discontinues, ,Fundamenta Ma-
thematicae” 6 (1924), 6-8. JFM 50.0186.03.

[K11]* Sur les fonctions dérivées bornées, ,Annales de la Société Polonaise
de Mathématique” 3 (1924), 88-91 (1925). JFM 51.0207.05.

1"Nie widzieliémy tej pozycji, ale umieszczamy ten skrypt na liscie, gdyz taka
informacje znalezliémy w pracy Szalajko [77, str. 92].


http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:48.0276.04&format=complete
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:48.0276.05&format=complete
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:48.1204.01&format=complete
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:48.0277.02&format=complete
http://www.zentralblatt-math.org/zmath/en/advanced/?q=an:50.0186.03&format=complete
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[K12]* Sur les limites approximatives (asymptotiques), ,Comptes Rendus
Hebdomadaires des Seances de I’Académie des Sciences” 180 (1925),
642-645. JFM 51.0201.08.

[K13]* Un nouveau procédé d’intégration de fonctions mesurables non som-
mables, ,Comptes Rendus Hebdomadaires des Seances de I’Académie
des Sciences” 180 (1925), 812-815. JFM 51.0202.01.

[K14]* Sur lintégration des fonctions mesurables, ,,Comptes Rendus Hebdo-
madaires des Seances de I’Académie des Sciences” 180 (1925), 1011
1014. JFM 51.0202.02.

[K15] O funkcjach pochodnych ograniczonych, Dodatek do Rocznikéw Pol-
skiego Towarzystwa Matematycznego (=Annales de la Société Polona-
ise de Mathématique. Supplement) 2 (1925), 1-27, JEM 51.0215.07.

[K16] Sur les dérivées de la fonction d’ensemble, ,,Comptes Rendus Hebdo-
madaires des Seances de I’Académie des Sciences” 182 (1926), 1205
1207. JFM 52.0252.03.

[K17]* O funkcjach Baire’a (Sur les fonctions de M. Baire), Sprawozda-
nia z Posiedzen Towarzystwa Naukowego Warszawskiego, Wydzial 111
Nauk Mat. i Przyrodniczych (= C. R. Soc. Sci. Varsovie, CI. III) 19
(1926), z. 1-5, 35-38 (po francusku). JFM 57.1388.11.

[K18]* Intégration de la dérive réguliére, ,Comptes Rendus Hebdomada-
ires des Seances de I’Académie des Sciences” 184 (1927), 69-71. JEM
53.0230.02.

[K19]* Sur lintégrale (A) de M. Denjoy, ,,Comptes Rendus Hebdomadaires
des Seances de 1’Académie des Sciences” 185 (1927), 749-751. JFM
53.0228.01.

[K20]* O calkach funkcji przedziatu (Sur les intégrales d’une fonction d’inte-
rvalle), [w:] Ksiega Pamigtkowa Pierwszego Polskiego Zjazdu Matema-
tycznego (Lwow 7-10 IX 1927), Krakéw 1929, 93-97 (po francusku);
przedrukowane przez PTM, Warszawa 2009.

[K21]* O pochodnych funkcji przedzialu (Sur les dérivées d’une fonction
d’intervalle), [w:] Ksiega Pamigtkowa Pierwszego Polskiego Zjazdu Ma-
tematycznego (Lwoéw 7-10 IX 1927), Krakéw 1929, 98-101 (po francu-
sku); przedrukowane przez PTM, Warszawa 2009.

[K22]* Sur les fonctions semi-continues par rapport a chacune de deux
variables, ,Fundamenta Mathematicae” 14 (1929), 237-241. JFM
55.0145.05.
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[K23]* L’intégration des fonctions sommables, ,Annales de la Société Polo-
naise de Mathématique” 8 (1929), 226-243 (1930). JFM 56.0922.05.

[K24] Calkowanie w przedziale nieskoriczonym, [w:] Sprawozdanie z I Kon-
gresu Matematykow Krajow Slowiarskich (Comptes-Rendus du I Con-
gres des Mathématiciens des Pays Slaves, Warszawa, 1929), Ksiaznica
Atlas, Warszawa 1930, 229-232. JFM 56.0925.05.

[K25] Sur les fonctions ponctuellement discontinues, [w:] Sprawozdanie
z I Kongresu Matematykéw Krajow Stowianskich (Comptes-Rendus
du I Congres des Mathématiciens des Pays Slaves, Warszawa, 1929),
Ksiaznica Atlas, Warszawa 1930, 275-278 (po francusku). JFM
56.0918.02.

[K26]* Sur l'intégrale (A) de M. Denjoy, ,Comptes Rendus Hebdomadaires
des Seances de I’Académie des Sciences” 192 (1931), 1186-1189. JFM
57.0296.01, Zbl 0002.02004.

[K27]* L’intégration des fonctions sommables, ,Annales de la Société Polo-
naise de Mathématique” 10 (1931), 1-11 (1932). JFM 58.1059.02, Zbl
0006.1951.

[K28]* Sur les dérivées des fonctions des systéemes simples d’intervalles, Bul-
letin de la Société Mathematique de France 60 (1932), 106-126. JEM
58.0256.01, MR 1504985, Zbl 0005.05803.

[K29]* Sur les fonctions quasicontinues, ,Fundamenta Mathematicae” 19
(1932), 184-197. JEM 58.0246.01, Zbl 0005.19802.

[K30]* Sur la totalisation des fonctions de deuz variables, ,,Comptes Rendus
Hebdomadaires des Seances de 1’Académie des Sciences” 198 (1934),
2060-2062. JFM 60.0215.01, Zbl 0009.20801.

[K31]* The extreme derivates of functions of one and more variables, ,,The
Journal of the London Mathematical Society” 9 (1934), 303-308. JFM
60.0213.02, Zbl 0010.15901.

[K32] Sur les fonctions partiellement continues, ,Mathematica (Cluj)” 9
(1935), 93-102. JFM 61.1104.03, Zbl 0013.34801.

[K33] Sur les operations de la topologie générale, ,Mathematica (Cluj)” 10
(1935), 137-156. JEM 61.1099.01, Zbl 0011.17903.

[K34]* Sur les bornés des fonctions réelles, ,Bulletin de la Société Mathe-
matique de France” 63 (1935), 91-120. JFM 61.1103.03, MR 1505032,
Zbl 0012.25101.
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[K35]* Sur Uaire de la surface z = f(x,y), ,,Comptes Rendus Hebdomadaires
des Seances de I’Académie des Sciences” 202 (1936), 1138-1140. JFM
62.0259.02, Zbl 0013.29901.

[K36]* Intégrale Denjoy—Stieltjes d’une function de deux variables, ,Comptes
Rendus Hebdomadaires des Seances de I’Académie des Sciences” 202
(1936), 1241-1244. JFM 62.0253.02, Zbl 0013.29902.

[K37]* Sur les fonctions absolument continues d’intervalle, ,Fundamenta Ma-
thematicae” 27 (1936), 10-37. JFM 62.0248.04, Zbl 0015.10504.

[K38]* Sur la méthode triangulaire du calcul de l'aire d’une surface courbe,
,Bulletin de la Société Mathématique de France” 64 (1936), 119-132.
JFM 62.0259.03, MR 1505052, Zbl 0015.01003.

[K39]* Sur les fonctions absolument semi-continues, ,Fundamenta Mathe-
maticae” 30 (1938), 104-127. JFM 64.0200.01, Zbl 0018.11401; Errata,
yFundamenta Mathematicae” 30 (1938), 128. JEM 64.0200.02.

[K40] Zastosowanie funkcji trojkata do teorji pola powierzchni krzywej. Ap-
plications de fonctions de triangle a la théorie de aire d’une surface
courbe, Prace Towarzystwa Przyjaciét Nauk w Wilnie. Wydzial Nauk
Matematycznych i Przyrodniczych (= Travaux de la Société des Scien-
ces et des Lettres de Wilno/Classe des Sciences Mathématiques et Na-
turelles) 12 (1937), 212-219 (1938) (po francusku) oraz Bulletin du
Séminaire de Mathématiques de 1’Université de Wilno 1 (1938), 5-12.
JFEM 64.0707.03, Zbl 0019.00905.

[K41] O funkcjach o wahaniu skorniczonem w sensie Tonelliego. Sur les fonc-
tions a variation borné au sens de Tonelli, Prace Towarzystwa Przyja-
ci6t Nauk w Wilnie. Wydziat Nauk Matematycznych i Przyrodniczych
(=Travaux de la Société des Sciences et des Lettres de Wilno/Classe
des Sciences Mathématiques et Naturelles) 13 (1938), 213-221 (1939)
(po francusku) oraz Bulletin du Séminaire de Mathématiques de
I"Université de Wilno 2 (1939), 13-21. JFM 64.0707.03, MR, 0000046,
Zbl 0021.11501.

[K42]* Sur laire des surfaces courbes continues, ,Fundamenta Mathemati-
cae” 33 (1945), 34-41 (wplyneta 9 grudnia 1938). JEM 65.0203.02, MR
0001280 (1,209b), Zbl 0061.11507.

Stefan Kempisty bral czynny udzial w pracach Polskiego Towarzy-
stwa Matematycznego w Oddziale w Wilnie, ktéry powstat w 1925 roku.
Wygtosit nastepujace odczyty w Towarzystwie w Wilnie:

[23 1 1933] Les opérations monotones sur les ensembles (praca [I<33]).
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[29 1 1934] Sur les dérivées extrémes des functions d’une et de plusieurs
variables (praca [I[<31]).

[30 IV 1934] Les fonctions absolument continues sur un ensemble
(praca [I30]).

[3 111 1937] Fonctions de triangle et leurs applications au calcul de laire
d’une surface (praca [[K11]).

[28 XI 1938] Sur l’aire des surfaces continues.

Ponadto Kempisty w latach 1927-1939 napisal 115 recenzji dla Jahrbuch
tiber die Fortschritte der Mathematik (JFM)'®, data dostepu 07.09.2017.

6. Informacje o Stefanie Kempistym, jego zonie i cérce.

[Kf1] Stefan Jan Kempisty, Archiwum Uniwersytetu Jagiellonskiego, WF II
504, w tym: witasnoreczny zyciorys z 4 VII 1918; ocena pracy dok-
torskiej napisana przez S. Zarembe z 1918 roku (5 stron); protokoty
z egzaminéw do doktoratu z 11 VII 1919 (filozofia) i 15 VII 1919 (ma-
tematyka i geofizyka); dyplom doktorski z 1919 roku.

[Kf2] Stefan Jan Kempisty, materialy w Archiwum Akt Nowych w War-
szawie, MWRiOP, Del. Rz., sygn. 202/1-51, 202/111-196, MWRIiOP,
sygn. 24. Takze MWRIOP, sygn. 3298, 60 stron w tym: CV i spis prac
z 12 X 1919; wlasnoreczny zyciorys z 2 XII 1924 roku (1 strona); zy-
ciorys z 1935 roku (2 strony), spis prac (2 strony) i referat Komisji do
sprawy uzwyczajnienia Prof. Dr. Stefana Kempistego (5 stron) z 1935
roku; odpis nominacji na profesora zwyczajnego z 14 IX 1937 roku.

[Kf3] Stefan Jan Kempisty, Centralne Archiwum Litwy, Wydzial Mate-
matyczno-Przyrodniczy. Rekopis 175. B_6.58. W ksiazce Przeniosto
(2011): Litewskie Centralne Archiwum Panstwowe w Wilnie: USB fond
175, ap. 6VIIB, 200, 209, b. 239, k. 10, 18-21, 26, 29, 43, 45, 46, 49-51,
61; ap. 14, b. 154, k. 2, 2v, 4, 5, 10, 18, 19. Sprawozdanie z podrézy na-
ukowej Prof. Dr. Stefana Kempistego dla MWRiOP, Wilno 29 kwietnia
1936, 1 strona.

[Kf4] Stefan Jan Kempisty, [w:] S. Loza, Czy wiesz kto to jest?, Wydawnic-
two Glownej Ksiegarni Wojskowej, Warszawa 1938, 332.

[Kf5]* D. Ciesielska i L. Maligranda, Alfred Rosenblatt (1880-1947), ,,Wia-
domosci Matematyczne” 50 (2014), nr 2, 221-259 [Kempisty, str. 226].
MR 3309176, Zbl 1320.01024.

18Liste recenzji daje zapytanie rv:Kempisty, S.; Prof mna stronie
https://zbmath.org/.
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[Kf6]* S. Domoradzki i Z. Pawlikowska-Brozek, Uniwersytet Wileriski, ,,Wia-
domosci Matematyczne” 35 (1999), 125-139 [Kempisty, str. 130136,
139], [bledna informacja, ze promotorem doktoratu byl Stanistaw Za-
rembal.

[Kf7] Drugi Zjazd Matematykéw Polskich w Wilnie, ,Parametr” 2 (1932),
z. 6-7, 194-198 [Kempisty, str. 194-196 + zdjecie, na ktérym jest Kem-
pisty str. 195].

[Kf8]* R. Duda, O stratach osobowych matematyki polskiej zwigzanych
z 1l wojng Swiatowq, ,Aniquitates Mathematicae” 3 (2009), 137-169
[Kempisty, str. 143 i 160161, gdzie jest spis zawierajacy 28 prac Kem-
pistego]. MR 2808797

[Kf9] R. Duda, Kempisty, Stefan Jan (1892-1940), [w:] Matematycy XIX
1 XX wieku zwigzani z Polskqg, Wydawnictwo Uniwersytetu Wrocltaw-
skiego, Wroclaw 2012, 207—-208.

[Kf10] R. Duda, Okupacja Wilna i $mieré Kempistego, Antiquitates Mathe-
maticae, w druku.

[Kf11] R.S. Ingarden i S. Kalembka, O fizyce i innych naukach $cislych
w Wilnie, Toruniu i gdzie indziej. Rozmowy z profesorami Kazi-
mierzem Antonowiczem, Wilhelming Twanowskq, Leonem Jesmanowi-
czem, Jerzym Rayskim, Wydawnictwo UMK, Torun 2005, 157 stron
[Kempisty, str. 55, 65, 66, 73].

[Kf12] L. JeSmanowicz, Wspomnienia o matematykach wileriskich, ,Wiado-
mosci Matematyczne” (2) 12 (1971), nr 2, 309-319 [Kempisty, str. 309—
314]. MR 0453453 (56 #11716).

[Kf13] I. J6zwik i M. Terepeta, Prace Stefana Kempistego z teorii funkcji
rzeczywistych, lipiec 2016, maszynopis 13 stron.

[Kf14] S. Kalbarczyk, Kempisty Stefan Jan (1892-1940), [w:] Polscy pra-
cownicy nauki — oftary zbrodni sowieckich w latach II wojny Swiatowey,
Wydawnictwo NERITON, Warszawa 2001, 110-111.

[Kf15] Maria Kempisty, Archiwum Uniwersytetu Warszawskiego, w tym:
teczka pracownicza nr 6708, teczka przewodu doktorskiego nr IFZ-531-
50 oraz teczka przewodu habilitacyjnego nr WF-534-262.

[Kf16] S. Kolankowski, S. Domoradzki i Z. Pawlikowska-Brozek, Kempisty
Stefan Jan (1892-1940), [w:] Stownik Biograficzny Matematykéw Pol-
skich, pod red. S. Domoradzkiego, Z. Pawlikowskiej-Brozek i D. We-
glowskiej, Tarnobrzeg 2003, 99-100.
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[Kf17]* L. Maligranda, Jozef Marcinkiewicz (1910-1940) — on the centenary
of his birth, Banach Center Publications 95 (2011), 133-234 [Kempisty,
str. 135, 139, 142, 210; cytuje [X39]. Zdjecia z Kempistym na stronach
139-zdjecie 6 i 142-zdjecie 9]. MR 2918095, Zbl 1239.01097.

[Kf18] Nekrolog: Fugenia Szczeniowska z Pogorzelskich I voto Kempisty,
»Zycie Warszawy” R. 40, nr 4 (12206) A z 6 stycznia 1983, s. 8.

[Kf19] Z. Opial, Kempisty Stefan Jan (1892-1940), [w:] Polski Stownik Bio-
graficzny, Wroctaw—Warszawa—Krakéw 1966-1967, 338-339 [bledna in-
formacja, ze promotorem doktoratu byl Stanistaw Zarembal].

[Kf20]* V. Paulauskas, Mathematics at the Stefan Batory University in Vil-
nius (1919-1939), ,Litovsk. Mat. Sb.” 20 (1980), no. 3, 13-17; thu-
maczenie angielskie: ,Lithuanian Math. J.” 20 (1980), no. 3, 190-193
(1981) [Kempisty, str. 190-192]. MR 0598954 (83i:01083).

[Kf21] J. Pilatowicz, Szczeniowski Szczepan Eugeniusz (1898-1979), [w:]
Polski Stownik Biograficzny, Warszawa—Krakéw 2010-2011, 261-265
[Kempisty, str. 264].

[Kf22] M. Przeniosto, Kempisty Stefan Jan, [w:] Matematycy Polscy w Dwu-
dziestoleciv Miedzywojennym, Wyd. Uniwersytetu Humanistyczno-
Przyrodniczego Jana Kochanowskiego, Kielce 2011, 386.

[Kf23] B. Rydzewski, Dr. Stefan Jan Kempisty, [w:] Wydzial Matematyczno-
Przyrodniczy Uniwersytetu Stefana Batorego w latach 1919-1929,
Wilno 1931, 90-91.

[Kf24] Z. Walczy, Kempisty Stefan Jan (1892-19490), [w:] Wychowankowie
Uniwersytetu Jagielloriskiego — Ofiary 11 wojny Swiatowej (1939-1945).
Biogramy, Tom I, Stowarzyszenie Absolwentéw Uniwersytetu Jagiel-
lonskiego, Krakéw 1995, s. 73 [bledna informacja, ze promotorem dok-
toratu byl Stanistaw Zaremba].

[Kf25] W. Wojcik, Kempisty Stefan Jan, [w:] Polski wktad w przyrodoznaw-
stwo i technike. Stownik polskich i zwigzanych z Polskg odkrywcow, wy-
nalazcow oraz pionieréw nauk matematyczno-przyrodniczych i techniki
(red. B. Ortowski), Tom II H-1, Instytut Historii Nauki im. L. i A. Bir-
kenmajerow PAN, Warszawa 2015, 181-183 [bledna informacja, ze pro-
motorem doktoratu byl Stanistaw Zaremba].

[Kf26] B. Zongotowicz, Dzienniki 19301939, Warszawa 2004, xxxix 4 776
stron [Kempisty, str. 102, 671].
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Stefan Kempisty (1892-1940)

Izabela Jozwik, Lech Maligranda and Matgorzata Terepeta

Abstract. Stefan Jan Kempisty was a Polish mathematician, working
in the theory of real functions, set theory, integrals, interval functions
and the thory of surface area. In 1919 he defended his Ph.D. thesis On
semi—continuous functions at the Jagiellonian University in Krakow
under supervision of Kazimierz Zorawski. In December 1924 he did
habilitation at the Warsaw University and from 1920 to 1939 he worked
at the Stefan Batory University in Vilnius. He published over forty
scientific papers, three textbooks and one monograph. He represented
in his papers and on seminars the Warsaw school. Kempist’s name
in mathematics appears in connection with the definition of quasi—
continuous functions, different kind of continuity of functions of several
variables, the classification of Baire, Young and Sierpinski functions,
interval functions and Denjoy and Burkill integrals.

We took interest in Kempisty because of his academic achievements,
some unexplained personal information, and his 125th birthday in
2017. So we present his biography, participation in conferences, the sil-
houette his wife Eugenia and daughter Maria, and his scientific achieve-
ments. All information about it comes from the following main sources:


http://www.ams.org/mathscinet-getitem?mr=1196951&return=pdf
http://www.ams.org/mathscinet-getitem?mr=0052495&return=pdf
http://www.ams.org/mathscinet-getitem?mr=1289417&return=pdf
http://www.ams.org/mathscinet-getitem?mr=0280685&return=pdf
http://www.ams.org/mathscinet-getitem?mr=0318834&return=pdf
http://wydawnictwa.ptm.org.pl/index.php/matematyka-stosowana/article/viewArticle/1247
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